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JEDNODUCHÁ NÁHODNÁ PROCHÁZKA 

• Základní vlastnosti: 

• Jednoduchá náhodná procházka je prostorově homogenní. To znamená, že 

 P(Sn = j| S0 = a) = P(Sn = j + b| S0 = a + b). 

• Jednoduchá náhodná procházka je časově homogenní. Tedy 

 P(Sn = j| S0 = a) = P(Sm+n = j| Sm = a) 

• Jednoduchá náhodná procházka má Markovovu vlastnost. Tedy 

 P(Sm+n = j| S0, S1, . . . , Sm) = P(Sm+n = j| Sm), n ≥ 0. 

 Důkaz: Pokud známe Sm pak rozdělení Sm+n závisí pouze na krocích Xm+1, . . .,

 Xm+n a nemůže záviset na dřívějších informacích zahrnujících hodnoty S0, S1, 

 . . . , Sm−1. 

 

 

 



JEDNODUCHÁ NÁHODNÁ PROCHÁZKA 

Základní techniky pro počítání s náhodnou procházkou: 

 

• Technika podmíněná prvním krokem 

 

• Technika počítání trajektorií 

 

• Technika využívající generující funkce 



TECHNIKA PODMÍNĚNÁ 1. KROKEM 

• Příklad („zruinování hráče“): Uvažujme předchozí hru s férovou mincí (p =1/2 ).       

H ... hráč získá 1 Kč, O ... hráč prohraje 1 Kč. Nechť S0 = K ... počáteční jmění hráče. 

Hráč si chce koupit auto v ceně N. Bude hrát tak dlouho, dokud Sn = N (koupí auto) nebo 

Sn = 0 (bankrot). 

• Jaká je pravděpodobnost, že hráč koupí auto? 

• Uvažujme jevy: 

 A ... hráč nakonec zbankrotuje; 

 H ... první hod je hlava (P(H) = p); 

 O ... první hod je orel (P(O) = q). 

• Podle věty o úplné pravděpodobnosti: 

 P(A) = P(H) ∙ P(A | H) + P(O) ∙ P(A | O). 
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