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Jméno:

1. test ze seminaie z matematiky II pro pokrocilé, brezen 2013
Mazx. pocet bodi 24
1. Necht U, V a W jsou tii podprostory ve vektorovém prostoru Z. Dokazte: Podminky
U+V)nw ={0}, U+wW)nvV={0}, (V+W)nU ={0}
jsou splnény, pravé kdyz je soucet U + V + W piimy, tj. plati
VzeU+V4+W)EueU)FveV)TweW)(z=u+v+w).

(4 body)
2. Necht ¢ : U — U je linedrn{ operétor s vlastnost{
p(p(u)) = p(u)
pro vSechna u € U. Dokazte, ze potom
U =kerp®ime.
(4 body)

3. Méjme vektorovy prostor U nad R dimenze n a dvé linearni formy f, g : U — R. Dokazte:
a) dim(ker f Nkerg) > n — 2.
b) dim(ker f Nker g) = n — 2 pravé kdyz jsou f a g linedrné nezdvislé.
(4 body)

4. Necht f: R — R je funkce definované

pro x iraciondlni a

pro © = p/q, p, q nesoudélnd celd ¢isla, g pfirozené (pro uplnost polozime f(0) = 1). Z definice
spojitosti dokazte, Ze pro f je spojitd ve vSech iracionalnich ¢islech a ve vSech racionélnich je nespojita.

(4 body)
5. Dokazte z definice limity: Jestlize
lim f(z)=A4, lim g(z)#0,
Tr—r00 T—00
pak
flz) A
im = —.
v=oo g(z) B
(4 body)

6. Dokazte, ze spojitd funkce f : [a,b] — R je omezend shora.
(4 body)



