Seminar z matematiky II — jaro 2014 — opravna pisemka

Vsechna svoje tvrzeni dokazte.

1.

Necht V' je vektorovy prostor nad R a Wy,..., W, jeho vektorové podprostory.
Dokazte, ze potom

{w1+--~+wn | wy € W, ..., w, GWn}
je nejmensi vektorovy podprostor V' obsahujici vSechny podprostory Wy, ..., W,.

Pro libovolna ¢isla ¢ € C a n € N definujme zobrazeni f: C — C pfedpisem
fla+b-i)=c-b+n-a-i.
Rozhodnéte, pro ktera c a n je toto zobrazeni linearni, chapeme-li C jako vektorovy

prostor nad R (respektive nad C) s obvyklymi operacemi.

Z definice limity dokaZte, Ze lim £ — | ] neexistuje. (Notace || zna&i celou ¢ast
20T -7 @

disla <)
Necht funkce f: R — R je spojita na intervalu (0, 1) a spliiuje f(0) = f(1) =0 a

f/(0) = f(1) > 0. Z definice limity a derivace dokaZte, Ze potom existuje z € (0,1)
takové, ze f(z) = 0.

Pro kazdy z nasledujicich predpisii rozhodnéte, zda korektné definuje usporadani
p na mnoziné Q:

ps << a-d=0b-c,

(b) & p

proa,c € Z a b,d € N.

<~ at+d=b+cNha<c,
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Necht p je tranzitivni binarni relace na mnoziné A. DokaZte, Ze potom p\ p~tUidy4
je usporadani na A.



