Své vypocty piste podrobné a srozumitelné véetné potirebnych zdivodnéni.

1.
2.

Definujte pojem ,Carmichaelovo ¢islo®.

Formulujte Mazurovu vétu.

. 'V projektivni roviné nad koneénym télesem F, o ¢ prvcich je rovnici a® + 5z2? + 223 — %z = 0

déna krivka. Napiste, pro kterd prirozena ¢isla g existuje téleso o ¢ prvcich, a urcete, pro ktera ¢
je uvedena kiivka singularni.

Je dano prvocislo p = 2017. Pomoci kvadratického zdkona reciprocity rozhodnéte, zda je ¢islo 12345
kvadraticky zbytek nebo nezbytek modulo p (ovétovat, ze p je opravdu prvoéislo, nemusite).

Naleznéte alespon sedm dobrych aproximaci cisla 1/47.
Sestrojte téleso L o 49 prvcich a uréete, kolik v télese L m4d polynom g = x® + 3 koientl.

(a) Weierstrassovou rovnici
V=13 +220 -1
je dana eliptickd kiivka & nad télesem o 5 prvcich. Naleznéte generator eliptické kiivky (jde-li
o cyklickou grupu), resp. systém nezavislych generatoru (neni-li to grupa cyklickd), a vSechny
body eliptické krivky & pomoci tohoto generatoru, resp. téchto generatoru, vyjadrete.
(b) Pro pfirozend ¢isla n = 2, n = 3 a n = 4 urcete, kolik bodu m4 elipticka kfivka &, urcend
Weierstrassovou rovnici
v =23+ 20 —1

nad télesem o 5" prvcich, a pokuste se rozhodnout o jeji cyklicnosti.



