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Pt¥iklad Dva strelci vystreli kaZdy dvé rany na teré. Prvni ma
pravdépodobnost zasahu 80%, druhy 60%. V terci se nasly dvé
rany. Jaka je pravdépodobnost, Ze obé& patFi prvnimu strelci?



Pravd&podobnost zdsahu prvniho sttelce jsou tedy 4/5, druhého
3/5. Uvazme dva jevy:



Pravd&podobnost zdsahu prvniho sttelce jsou tedy 4/5, druhého
3/5. Uvazme dva jevy:
A... v ter¢i se nasly dva zdsahy patFici prvnimu strelci,



Pravd&podobnost zdsahu prvniho sttelce jsou tedy 4/5, druhého
3/5. Uvazme dva jevy:

A ... v terti se nasly dva zdsahy patfici prvnimu stelci,

B ... v terdi se nasly dva zasahy.



Pravd&podobnost zdsahu prvniho sttelce jsou tedy 4/5, druhého
3/5. Uvazme dva jevy:

A ... v terti se nasly dva zdsahy patfici prvnimu stelci,

B ... v terdi se nasly dva zasahy.

Dle zadéni dlohy mame zjistit P(A|B). Rozd&lme jev B na %est
disjunktnich jevil podle toho, ktery stfelec a ktery svij vystfel do
terée umistil. Jevy uvedeme v tabulce a u kazdého navic spo&itame
pravdépodobnost toho, Ze nastane. Uvédomime si p¥i tom, Ze
kaZzda uvaZovana stfelba se sklada ze &ty¥ nezavislych jevii:
vysledek sttelby hrda¢e A ¢i B v prvnim &i druhém vysttelu.

V tabulce znadime zasah jedni¢kou, minuti terée nulou.



1. stfelec 2.stfelec pst nastoupeni jevu
Bi[o] 1 |o] 1 I
B|0| 1 |1 i
Bs|1| 0 [1] O pes
Bs|1] 0 |0] 1 pes
Bs|1| 1 [0] O 5
Bs|0| 0 [1] 1 77
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Sec¢tenim pravdépodobnosti t&chto disjunktnich jevii dostadvame:

6
P(B) =Y P(B) = 169/625.
i=1



1. stfelec 2.stfelec pst nastoupeni jevu
Bi[o] 1 |o] 1 I
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Bs|1] 0 |0] 1 e
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Sec¢tenim pravdépodobnosti t&chto disjunktnich jevii dostadvame:

6
P(B) =Y P(B) = 169/625.
i=1

Nyni miZeme p¥istoupit k vypoltu podminéné pravdépodobnosti



P(ANB) P(Bs) & 64

_ — 025 _ > - g3g
P(B) ~ P(B) 1 169



Ptiklad Mirek ma &tyFi sacky, v kaZdém jsou bilé a Cerné kuli¢ky a
to v téchto pocltech: CtyFi bilé; tFi bilé a jedna Cernad; dvé bilé a dvé
Cerné; jedna bild a t¥i Cerné. Mirek nahodné jeden sacek vybral a
nahodné z néj vytahl jednu kouli. Byla Cernd. Mirek tento sacek
zahodil a ndhodné vybral jeden ze zbylych tFi sac¢ki a z néj
nahodné jednu kouli. Jakd je pravdépodobnost, Ze bude bild?



Jako A oznadime jev, ze Mirek ndhodné vybral sdcek a z néj
ndhodné& Cernou kouli. Tento jev disjunktnim sjednocenim jevil A;,
i=2,3,4, k de A; je jev, Ze Mirek vybral i-ty salek a z néj potom
Cernou kouli.



Jako A oznadime jev, ze Mirek ndhodné vybral sdcek a z néj
ndhodné& Cernou kouli. Tento jev disjunktnim sjednocenim jevil A;,
i=2,3,4, k de A; je jev, Ze Mirek vybral i-ty salek a z néj potom
Cernou kouli.

Pravdépodobnost vytaZeni libovolné (&erné) ko

ule stejnd a tedy
P(A2lA) = 5, P(As|A) = = 3 a P(A4]A) = § =

1
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Jako A oznadime jev, ze Mirek ndhodné vybral sdcek a z néj
ndhodné& Cernou kouli. Tento jev disjunktnim sjednocenim jevil A;,
i=2,3,4, k de A; je jev, Ze Mirek vybral i-ty salek a z néj potom
Cernou kouli.

Pravd&podobnost vytazeni libovolné (¢erné) koule stejnd a tedy
P(A2|A) = §, P(As|A) = 2 = a P(A]A) =% = 3.

Necht B je jev, Ze Mirek po zahozeni jednoho ze s&¢kii vybral ze
zbylych bilou kouli. Pokud vyhodil druhy sacek, tak ve zbylych
sdlcich je dohromady 7 bilych kouli a pravdépodobnost, Ze vytdhne
jednu z nich je P(B|A) = {5 (op&t miZeme pou%it klasickou
pravd&podobnost, protoZe v kazdém sicku je stejny polet kouli a
tedy m3 kazda stejnou pravdépodobnost, Ze bude vytaZena).



Jako A oznadime jev, ze Mirek ndhodné vybral sdcek a z néj
ndhodné& Cernou kouli. Tento jev disjunktnim sjednocenim jevil A;,
i=2,3,4, k de A; je jev, Ze Mirek vybral i-ty salek a z néj potom
Cernou kouli.

Pravd&podobnost vytazeni libovolné (¢erné) koule stejnd a tedy
P(A2|A) = §, P(As|A) = 2 = a P(A]A) =% = 3.
Necht B je jev, Ze Mirek po zahozeni jednoho ze s&¢kii vybral ze
zbylych bilou kouli. Pokud vyhodil druhy sacek, tak ve zbylych
sdlcich je dohromady 7 bilych kouli a pravdépodobnost, Ze vytdhne
jednu z nich je P(B|A) = {5 (op&t miZeme pou%it klasickou
pravd&podobnost, protoZe v kazdém sicku je stejny polet kouli a
tedy m3 kazda stejnou pravdépodobnost, Ze bude vytaZena).
Obdobn& P(B|A3) = £ a P(B|As) = 5. Hledan3
pravdépodobnost je



P(B|A) =

= P(B|A2)P(A2|A) + P(B|A3)P(A3|A) + P(B|As) P(As|A) =
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Ptiklad Mirek ma &tyFi sacky, v kaZdém jsou bilé a Cerné kuli¢ky a
to v téchto pocltech: jedna bild a jedna &ernad; tFi bilé a jedna &ernd;
jedna bild a dvé Cerné; jedna bild a tFi Cerné. Mirek ndhodné jeden
sacek vybral a nahodné z néj vytahl jednu kouli. Byla bila. Mirek
tento sacek zahodil a nahodné vybral jeden ze zbylych tFi sackii a
z néj ndhodné jednu kouli. Jaka je pravdépodobnost, Ze bude bild?



Podobné jako v pfedchozim p¥ikladé uvazime jev A, totiz Ze Mirek
vybral ndhodné saéek a z n&j ndhodné bilou kouli jako sjednoceni
¢ty¥ disjunktnich jevl A, Az, Az a As: Mirek vytadhl bilou kouli a
pfed tim zahodil prvni, resp. druhy, resp. tfeti, resp. Ctvrty sacek.
Pravdépodobnost vytaZeni bilé koule z prvniho sa¢ku je

P(A1) = 1 - 3 (jev Ay je dén tim, Ze souZasng nastaly dva
nezavislé jevy a to, Ze vytdhl prvni saek a Ze z prvniho sa¢ku
vytahl bilou kouli), podobn& P(A;) = 1. P(A ) =1 3

P(As) = 1 - 1. P(A) = P(Ay) + P(Az) + P(As) - P(As) = 1.



Podobné jako v pfedchozim p¥ikladé uvazime jev A, totiz Ze Mirek
vybral ndhodné saéek a z n&j ndhodné bilou kouli jako sjednoceni
¢ty¥ disjunktnich jevl A, Az, Az a As: Mirek vytadhl bilou kouli a
pfed tim zahodil prvni, resp. druhy, resp. tfeti, resp. Ctvrty sacek.
Pravdépodobnost vytaZeni bilé koule z prvniho sa¢ku je

P(A1) = 1 - 3 (jev Ay je dén tim, Ze souZasng nastaly dva
nezavislé jevy a to, Ze vytdhl prvni saek a Zez prvm’ho sdcku
vytdhl bilou kouli), podobn& P(A;) = 7 - P(A3) E 3

P(As) = 4. P(A) = P(A1) + P(As) + P(Aa) + P(As) = 37
V&imn&me si, Ze pravdépodobnost P(A) nemiZeme potitat
klasickou pravdépodobnosti, tedy prostym podélenim poctu bilych
kouli ku poctu v8ech kouli, protoZe nap¥iklad pravdépodobnost
vytaZeni dané koule v prvnim satku je dvojndsobna oproti vytaZeni
dané koule ze ¢tvrtého sacku. Pro podml'néné pravdépodobnosti
pak platf P(A1|A) = P(A1)/P(A) = 11, P(Az|A) = 22,

P(A3|A) 11v (A4’A) -2



Oznalime jeté pismenem B jev, Ze Mirek po zahozeni jednoho ze

i=1,...4. Jev P(B|A;1) rozd&lime na tfi disjunktni jevy B, Bs,
By, totiz Ze druhd vytaZena koule byla z druhého, resp. tfetiho,
resp. ¢tvrtého sacku. Celkem



P(Bz|A1) + P(Bs|A1) + P(Ba|A1)

P(B|A1)
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Celkem pak



Obdobné

11 11 11 13
PEIR)=35%3313 47 3%

11 13 11 1
BIA e e S
P(BIA)=33+3 313372

11 13 11 19
B|A e
P(BlAs) = 3273273373

Celkem pak
P(B|A) = P(B|A1)P(A1|A) + P(B|A2) P(Az|A)+
+ P(B|A3)P(A3|A) + P(B|A4) P(A4| A) =
4 3 13 9 1 2 19 3 19

91173 27211 3% 2 4



