; 6. domaci tloha ze seminare z matematiky I, 24. 3. 2020
Reseni odevzdejte prostiednictvim odevzdavarny v ISu do 30. 3. 2020, 16 hodin

1. (1 bod) Jednou ze zdkladnich vlastnosti spojitych redlnych funkei definovanych na
intervalu [a,b] C R je “nabyvani mezihodnost”: jeslize je f : [a,b] — R spojita a
fla) < c < f(b), pak existuje y € (a,b) takové, ze f(y) = c.

Dokoncete dukaz této véty, ktery zacind takto: Uvazujme mnozinu

M = {zx € [a,b]; f(z)<c}.
Mnozina M je neprazdnd (a € M) a shora omezend (b je jeji horni zdvora). Proto
existuje jeji supremum y = sup M.
2. (1 bod) Ukazte, ze v oboru racionalnich ¢isel vyse uvedend véta neplati. Najdéte

spojitou funkeci f : Q — Q takovou, Ze pro néjaké a < b je f(a) < 0 < f(b), ale
f(z) # 0 pro vsechna z € [a, ).



