; 8. domaci tloha ze seminare z matematiky II, 8. 4. 2020
Reseni odevzdejte prostiednictvim odevzdavarny v ISu do 15. 4. 2020, 16 hodin

1. (1 bod) Necht a < b jsou dvé realna ¢isla. Uvazujme mnozinu M C [a,b] s témito
vlastnostmi:

(1) a € M.

(2) Je-li {z,,}°°, rostouci posloupnost prvku z M, pak x = lim,, o , € M.

(3) Pro kazdé y € M, pak existuje § > 0 tak, ze

(y_5>y+5)ﬂ[aab] C M.
Dokazte, ze M = [a, b].

Névod: Prectéte si dukaz tvrzeni, ze spojita funkce na intervalu [a, b] je shora omezena
ze 7. seminare.

Toto tvrzeni se nékdy nazyva plizivé lemma.

2. (1 bod) Necht U je vektorovy prostor nad R nebo C a ¢ : U — U je linedrni
zobrazeni s vlastnosti p o o = ¢, tj. p(p(u)) = p(u) pro viechny vektory u € U.
Dokazte, ze pak je prostor U direktnim souc¢tem vlastnich podprostoru k vlastnim
¢islim 1 a 0, tj.

U = ker(p — id) & ker(y).
Najdéte néjaky geometricky pifklad takového zobrazeni v R3.

Navod: Prectéte si feseni 4. tlohy v 8. seminafi.



