24.B Goniometrické funkce, vztahy mezi nimi

Jednotkova kruznice:
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Velikost thlu uréujeme
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1) v mife stuptiové: - jednotkovy thel je 1° = 180 ptimého uhlu,

- thly zpravidla zna¢ime pomoci feckych pismen (a, B,y ...)

2) v mife obloukové: - jednotkovy uhel je 1rad = thel, jehoz délka oblouku s kruznice se
rovna poloméru kruznice r,

- thly zpravidla zna¢ime x (X = i)
r
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Prevod: o=—2x X=——u«
T 180
Orientovany uhel — je thel, ktery ma - vrchol v pocatku soustavy soufadnic,
- pocdtecni rameno (v kladné poloose x)
- koncové rameno.

Jeho velikost je
- kladna, kdyz vznikl otd¢enim pocatecniho ramene proti sméru pohybu hodinovych rucic¢ek
- zaporna, kdyZ vznikl otaCenim pocatecniho ramene po sméru pohybu hodinovych ruci¢ek
- pro zékladni velikost orientovaného thlu plati: 0°< a<360°; 0 < x<2=n



Prehled definic a vét:

Definice: Necht je dana kartézska soustava soufadnic v rovin€ Oxy a jednotkova kruznic (se sttedem v
pocatku a polomérem 1). Ke kazdému redlnému cislu x piifadime orientovany uhel x radiant, ktery
umistime v soustavé soufadnic tak, Ze jeho vrchol je v pocatku a pocate¢ni rameno v kladné poloose x.
Koncové rameno tohoto orientovaného thlu protne jednotkovou kruznici v jediném bodé M[xm,ym].
Kosinus je funkce, ktera kazdému realnému ¢islu x pfifadi prvni soufadnici bodu M, xm = COS X.

Sinus je funkce, ktera kazdému realnému cislu x piifadi druhou soufadnici bodu M, ym = sin X.

sinx

Tangens je funkce, ktera kazdému redlnému &islu x, pro které cos x # 0, ptitadi ¢islo =1g X.
CoSx
Kotangens je funkce, ktera kazdému realnému ¢islu x, pro které sin x # 0, ptifadi ¢islo c?sx = cotg X.
sinx
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Grafy goniometrickych funkci:
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Vlastnosti goniometrickych funkci:

e D(sinx)=D(cosx)=R

e D(igx) =R -{(2k+1)%, k eZ}
e D (cotgx)=R- {kn, keZ}

e H(sinx)=H (cosx)= (-1 1)

e H((tgx)=H(cotgx)=R
e Funkce sinus a kosinus jsou periodické s periodou 2. Funkce tangens a kotangens jsou periodické
S periodou .

e Funkce kosinus je sudé, funkce sinus, tangens a kotangens jsou liché.

Nekteré vztahy mezi goniometrickyvmi funkcemi

e Pro kazdé x € R plati: sin?x +cos?x =1

e ProkazdéxeR - {xik.%,keZ} plati: tgx.cotgx=1

e Pro kazdé x € R plati: sin 2x = 2.sin X.cos X
e Prokazdé x € R plati: COS 2X = COS?X — Sin?x

Pozn. Pfi feseni goniometrickych tiloh se pouzivaji dalsi vzorce uvedené v MFCHT — napf.
a vzorce pro soucet (rozdil) argumentd,
a vzorce pro soucet (rozdil) funkci,
Q vzorce pro polovi¢ni argument, ...



