I | Kdyz jsme méli délat dvojny integral v kartézskych soufadnicich tfeba po néjakém trojuhel-
niku, méli j jsme dvé moznosti: nejdriv i integrovat podél x a pro kazde x pak po sloupecku ve sméru y,
nebo opacné: zacit podél y a pro kazdé y jit po radku ve sméru x (viz obrazky vlevo)

Zakreslete obdobné §ipky pro polarni souradnice 7, @ do druh}'fch dvou obrazki, a to pro obé poradi.

2 | Prechodem do polarnich soufadnic spoctéte ﬂ vx? + y* dx dy, kde Q je kruh x*+y* < 2x.

Q
Nehadejte, nesnazte se to ohaluzit. Naopak: nakreslete si obrazek, rozmyslete si, jaky rozsah thli ¢ ten
kruh zabira, a pro kazdy thel ¢ stanovte, odkud kam pujde 7. Nejlepsi je to udélat tak, ze do rovnice
kruznice, ktera ten kruh ohranicuje, dosadite polarni soufadnice.

3 | Vintegralu /] xy dx dy, kde Q je trojihelnik o < x < 1,0 < y < 1—x, prejdéte do novych

soufadnic x +y = u,y = uv, a vycislete ho.

4 | Zapiste v polarnich souradnicich integral /] f(x,y)dx dy, je-1i Q:

I trojuhelnfko < x < o<y <1—x3
2. jedno ucho lemniskéty (x* + yz)z = a*(x* — y*) (x < o, a je kladn konstanta);

3. parabolicka Gse¢ —a < x < 4; Z- < y < a(a je kladna konstanta).

(00—

$ | Zapiste nasledujici veli¢iny pomoci kfivkovych integralt (rozhodnéte sami, jestli prvniho nebo
druhého druhu, vSechno se odehrava v roviné):

1. elektricka intensita v bodé [x; y] od dratu nabitého s délkovou hustotou naboje p;

2. prace sily F podél néjaké krivky;

3. moment setrvacnosti kfivky o délkové hustoté p vzhledem k ose prochazejici kolmo pocatkem;

4. vytok kapaliny o rychlosti v skrz zadanou uzavtenou kfivku za jednotku casu.

6 | spoctéte nasledujici kiivkové integraly:

L f (2 + y) ds, kde K je trojuhelnik s vrcholy [o; o], [1; 0], [0; 1];
K
2. / y*ds, kde K je oblouk cykloidy: x = a(cost + tsint), y = a(sint — tcost), kde a je kladna

konstanta a t je parametr, ktery se méni od o do 27;

3. ‘/‘(x2 — 2xy) dx + (y* — 2xy) dy, kde K je parabola y = x* (pro —1 < x < 1);
K

4. 56 (x 4+ y)dx + (x — y) dy, kde K je elipsa z—z + y_z = 1 obthana jednou proti sméru hodin.
K

7 | Co se stane, kdyz pod integralem stoji plny diferencial?

1. Cemu se rovna / dF (pro néjakou kiivku K)? 2. Cemu 95 dF (tj. K je uzaviena)?




