9. Posloupnosti a rady

1. Posloupnost je dana vzorcem a, = 2n? pro viechna n € N. Uréete ag — as.
2. étvrty ¢len jisté aritmetické posloupnosti s diferenci 5 je roven 3. Urcete a1 + as + ag + ag4.

3. Je dana aritmetickéd posloupnost s diferenci —4, pro kterou dale plati, Ze aritmeticky primér prvnich Sesti
¢lenu je roven 16. Urcete a; a dale urcete, ktery ¢len posloupnosti se rovna —78.

4. V8echny cleny jisté geometrické posloupnosti jsou kladné a plati rovnost 6a; — 5as + a3 = 0. Urcete
kvocient ¢ této posloupnosti, jestlize ¢ € (2v/2; 3v/2).

5. VSechny ¢leny jisté geometrické posloupnosti jsou kladné a plati rovnost

as 1

as 9'

Urcete kvocient g této posloupnosti.

6. Hlavolam hanojska véz se sklada z nékolika kotoucii s otvorem uprostted, které jsou nasazené na kil (na
obrazku nize je vidét takova véz z osmi kotoucit). Petr ma véz tvofenou 64 kotouci, kde ma kazdy kotoué
o 3mm vétsi polomér nez predchozi. Jaky obsah mé zakladna postavené véze, jestlize svrchni, nejmensi
kotou¢ mé polomér 2 cm?

7. Tovarna vyrabi dfevéné dilky typu L (viz levy obrazek). Stroj na vyrobu dilka se vSak pokazil a zacal
kazdy dalsi dilek prodluzovat zptisobem naznacenym vpravo. Po 37 vadné vyrobenych kusech zacal dilky
opét zkracovat az do puavodniho tvaru.

a) Kolik vadnych dilt stroj vyrobil?

(a)
(b) Jestlize jeden &tveredek na obrazku ma obsah 1cm?, jaky obsah ma nejvétsi vadné vyrobeny kus?
c¢) Jaky obsah materiadlu byl vyuzit na viechny vadné vyrobené kusy?
Jaky obsah materialu byl 7it Sech dné bené kusy?
)

(d) Jestlize 1 m? materialu stoji 1500 K¢, jaka vznikla koda?

8. Matematicky mravenecek se pohybuje po zvlastni trajektorii, kterd se sklada z na sebe navazujicich
pulkruznic, kde kazd4a dalsi pulkruZnice mé o polovinu mensi polomér nez predchozi (viz obréazek).

U -
Jestlize mravenecek usel dvacet takovych piilkruznic, z nichz prvni ma polomér 1 m, jakou drahu celkové
urazil? Jaka je vzdalenost startu a cile vzdusnou carou?




9. Posloupnosti a rady

10.

. Rozhodnéte, zda je posloupnost (ay)22 ;, kde a,, = ntl ' rostouci nebo klesajici nebo neni ani jedno. Dale

2n+3°
rozhodnéte, zda je posloupnost omezené shora nebo zdola a uréete limitu této posloupnosti.

. Uréete pocet vSech pfirozenych ¢isel, kterd jsou mensi nez 9032 543 a jsou délitelnéd 13, 19 a 29 zaroven.

Dale urcete soucet vSech takovych ¢isel.

. Uréete soucet vech sudych celych &isel z, pro ktera plati 22 — 53z 4+ 150 < 0.

. Mezi ¢isla 16 a 81 vlozte nékolik ¢&isel tak, aby s danymi ¢isly tvofila geometrickou posloupnost a soucet

viech ¢isel (tj. i s pavodnimi ¢isly) byl roven 211.

. Cislaa, b, ¢ jsou t¥i po sobé jdouci ¢leny geometrické posloupnosti, jejichz soucet je 39. Cisla (a+1), (b+5),c

jsou tfi po sobé jdouci ¢leny klesajici aritmetické posloupnosti. Urcete &isla a, b, c.

. Cisla a, b, ¢ jsou tii po sob& jdouc ¢leny aritmetické posloupnosti, pro které plati 3a + b + 3¢ = 77. Cisla

a, (b+ 1), 2¢ jsou tii po sobé jdouci ¢leny geometrické posloupnosti. Urcete ¢isla a, b, c.

Posloupnost obsahuje n po sobé jdoucich celych ¢isel aq, ..., an, z nichZz nejmensi je a;. Déle plati a; +
+...+a, =n.

e Urcete aq, jestlize n = 15.

e Urcete n, jestlize a; = —20.

. Jsou dany nekonecéné rady

[o¢] o0
> a" a St
n=1 n=1

které maji stejny soucet s a plati a € (O; %) abe (0;1).

e Urcete b v zavislosti na a.

e Urcete s, jestlize b = 2a.

. Reste v R rovnici

o0

1
2(3 10g2x — 2)1 = g

=1

Ve ¢tverci ABC'D o strané 6 cm vyznacte lomenou ¢aru spojeni nasledujicich bodu: A, B, S1 = Spc,
SQ = SAC) S3 = SAB) S4 = SBSU 55 = 55153> Sﬁ = SBng 87 = SBS45 SS = SS4Sea ) 59 = SBSev atd.
Spocditejte délku této ,nekonecné* lomené cary.




Reseni

Statni Groven

1. ag — a5 = 22

2. a1 +as+az+ag=—18
3. a; = 26, azy = —T78

3
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S
I

¢=3
6. S =1372,279 cm?

7. (a) Vyrobil celkem 73 vadnych kusu.

(b) Nejvétsi vadné vyrobeny kus ma obsah 78 cm?.
()

(d) Vznikla skoda 454,5 K¢.

Celkem bylo vyuzito 3030 cm? materialu.

8. Mravenecek usel asi 6,28 m, vzdusna vzdalenost startu a cile byla pfiblizné 4 m.

Skolni tiroven

1. Posloupnost je rostouci a omezena zdola i shora. Limita posloupnosti je %
2. Takovych ¢isel je 1260 a jejich soucet ¢ini 5690 502 090.

3. Soucet ¢ini 648.

4. Mezi ¢isla vlozime 24, 36 a 54.

5. a=25,b=10,c=4

6. a1 =18, by =11, ¢y =4 nebo as =4, b =11, c5 = 18

7. a1 =—6,n=43

a 1
8. b—71_2a78—§

9. x =8
10. Délka ¢ary je rovna 21 + 3v/5 cm.



