Domaci ukol ze 27. dubna 2023

Necht E je eliptickd kiivka nad C zadand rovnici

y? =423 — Az — B,

kde A, B € R. Déle necht L C C je mifzka odpovidajici této eliptické kiivce.
Na seminéfi jsme ukéazali, ze v L existuje baze {w1,ws} takové, ze

S(wr) > 0,R(w1) > 0,F(w2) =0 a R(w2) > 0.

Navic, wy lze zvolit tak, Ze bud

nebo

R(wr) =0, (1)

R(wr) = %m. (2)

Cilem této ulohy je ukazat, ze pripad (1) nastane praveé tehdy, kdyz polynom
423 — Az — B mé tii redlné kofeny.

1.

2.

Dokazte, ze pro libovolné z € C plati p(z) = p(Z).

Dokazte, ze pokud R(w1) = 0, pak plati

Wi\ (wl)
P\2) TP\ )
(Napovéda: Vyuzijte toho, Ze funkce @ je dvojité periodickd vzhledem

kL.)

Dokazte, ze pokud R(wq) = %wg, pak plati

& 2 = 2 ’
kde w3 = w1 + ws.

Dokaite, Ze koteny polynomu 423 —Az— B jsou p(w1/2), p(ws2/2), p(ws/2).

Dokaite, ze pokud R(w1) = 0, pak mé polynom 423 — Az — B tii redlné
kofeny.

Dokazte, ze pokud R(w;) = %wg, pak m4 polynom 4x> — Az — B pravé
jeden realny kofen.



