
Výsledky domáćıch úkol̊u ke cvičeńı č. 9

1. (a) Matice (ϕ)ζ,ζ =
(

1 1 0
2 1 2
2 2 1

)
.

Vlastńı č́ısla této matice: −1, 2 +
√

3, 2−
√

3.

Invariantńı podprostory vlastńıch vektor̊u lineárńıho operátoru ϕ:
př́ıslušný vlastńımu č́ıslu −1: [x2 − 2x + 1],
př́ıslušný vlastńımu č́ıslu 2 +

√
3: [2x2 + 2x +

√
3− 1],

př́ıslušný vlastńımu č́ıslu 2−
√

3: [2x2 + 2x−
√

3− 1].

Algebraické i geometrické násobnosti všech vlastńıch č́ısel jsou
rovny 1.

(b) Matice (ϕ)ζ,ζ =
( 4 1−2

4 4−4
8 4−6

)
.

Vlastńı č́ısla této matice: −2, 2.

Invariantńı podprostory vlastńıch vektor̊u lineárńıho operátoru ϕ:
př́ıslušný vlastńımu č́ıslu −2: [4x2 + 2x + 1],
př́ıslušný vlastńımu č́ıslu 2: [2x− 1, x2 + 1].

Algebraická i geometrická násobnost vlastńıho č́ısla −2 je rovna 1.
Algebraická i geometrická násobnost vlastńıho č́ısla 2 je rovna 2.

(c) Matice (ϕ)ζ,ζ =
(

2 2 0
2 2 4
−2 2 2

)
.

Vlastńı č́ısla této matice: −2, 4.

Invariantńı podprostory vlastńıch vektor̊u lineárńıho operátoru ϕ:
př́ıslušný vlastńımu č́ıslu −2: [3x2 − 4x + 2],
př́ıslušný vlastńımu č́ıslu 4: [x + 1].

Algebraická i geometrická násobnost vlastńıho č́ısla −2 je rovna 1.
Algebraická násobnost vlastńıho č́ısla 4 je rovna 2, kdežto geome-
trická násobnost vlastńıho č́ısla 4 je rovna 1.

2. (a) Matice (ϕ)ζ,ζ =
(

1 1 4
2 1 2
−2 2 1

)
.

Vlastńı č́ısla této matice: 3, i
√

5, −i
√

5.

Invariantńı podprostor vlastńıch vektor̊u lineárńıho operátoru ϕ
př́ıslušný reálnému vlastńımu č́ıslu: [x2 + 6x + 5].
Invariantńı podprostor lineárńıho operátoru ϕ př́ıslušný dvojici
vzájemně komplexně sdružených vlastńıch č́ısel: [x2 − x, 1].

(b) Matice (ϕ)ζ,ζ =
(

1 1−2
0 2 2
2 0 3

)
.

Vlastńı č́ısla této matice: 3, 3+i
√

15
2

, 3−i
√

15
2

.

Invariantńı podprostor vlastńıch vektor̊u lineárńıho operátoru ϕ
př́ıslušný reálnému vlastńımu č́ıslu: [x2 + 2x].
Invariantńı podprostor lineárńıho operátoru ϕ př́ıslušný dvojici
vzájemně komplexně sdružených vlastńıch č́ısel: [x2 − 1, x− 1].


