2. domaci tloha ze seminare z matematiky I, 5. 3. 2024

1. Pro vektory wuq,us, ..., ur ve vektorovém prodstoru U nad K definujeme tyto dvé
mnoziny:
(1) [ur,ug, ... up] = {a1ur + agus + - - - + aguy, € Usaq, ag, ..., a, € K}

(2) (uq,ug, ..., u) je nejmensi vektorovy podprostor v U obsahujici vektory wuq, us, . . .

Doakzte, ze
[y, g, ..., ug] = (ug, ug,y ..., ug).

2. Uvazujme opét vektorovy prostor U a v ném dva vektorové podprostory V a W.
Dokazte, ze nasledujici dva vyroky jsou ekvivalentni.

(1) VnWw ={0}.

(2) VueV+W)3AweV)3AweW)(u=uv+w).

3. Definujte infimum mnoziny realnych ¢isel. Pomoci infima ukazte, ze kazda klesajici
posloupnost kladnych ¢isel ma limitu.

4. Necht f a g jsou redlné funkce takové, Ze pro a € R je lim, ,, f(z) = L € R a
lim,_,, g(z) = oo. Dokazte z definice limity, ze

lim(f(x) + g(x)) = oo,

5. Je-li ¢ : U — V prosté linedrni zobrazeni, pak plati, ze z linedrni nezavislosti
vektoru uy, ug, . .., ug v U, plyne linedrni nezdvislost vektoru ¢(uy), o(us), ..., @(ug) v
prostoru V. Dokazte.



