


/73 WW\,\ /vé&uu (vylepSena véta o stfedni hodnoté)

Pro nazornost nejprve dokazi pro specialni pfipad f(a)=f(b).
Z nakresu je patrné, ze pro
funkci f(x) splfujici podminky
pro Lagrangeovu vétu o stf. / L P
hodnot& na intervalu [a,b]. /L e / ) \
Tedy spojitou na [a,b] a Ll {
diferencovatelnou na (a,b) / ‘ d \
bude platit pro f(a)=f(b) véta ;EQ,;@:/%/ % ‘ '

Rolleova. Tedy bude existovat

alespon jeden bod f'(c)=0 max/min ﬂ'L oA Co Cy

funkce f(x). Te€na funkce v bodé c pak bude konstantni funkce g(x) f(c). Pokud bude existovat
jediny bod c splaujici f(c)=0 je zfejmé, ze pro x(a,b) bude platit g(x)>=f(x) pro ¢ maximum a
g(x)<=f(x) pro ¢ minimum. Pro pfipad konstantni funkce bude g(x)=f(c) na celém intervalu [a,b].

Pro R je [a,b] uzaviena mnozina, f(x) je na intervalu [a,b] spojita, a tak je mnoZina i ohrani¢ena (kompaktni).
Dle topologické charakterizace spojitosti bude pro spojitou funkci platit, ze obrazem kompaktni mnoziny je
opét kompaktni mnozina, ktera bude obsahovat supremum a infimum.

=> f(x) bude mit na [a,b] bud’ maximum, nebo minimum cx splfujici, ze te€na g(cx)>=f(x), nebo g(cx)<=f(x).

Dukaz pro specialni pfipad f(a)=f(b) lze zobecnit aby splfioval Lagrangeovu vétu o stf. hodnot.
A/
Z funkei h(x ) =0
avedeme funkci /{/ _/1 i ( P \

l U fo)~fra) 7 pm

h(x) bude rozdilem néjaké funkce f(x) a pr|mky Oba prochazejici body [a,f(a)] a [b,f(b)]

s / /4’_ ________ => h(a)=h(b) )

j / [ _._(.\\
Obdobné bude tedy eX|stovat alespon jeden bod spliujici h'()=0 pro ktery bude platit
nase "vylepsena véta o stfedni hodnoté".



