MT7500 — zkouskova pisemka
5. 1. 2005 (90 minut)

(a) Bud N <G (tj. N normalni podgrupa grupy G) kone¢ného indexu n (tj. [G: N]=n <

o0). Dokazte, ze 2™ € N pro kazdé x € G. (1b.)
(b) S vywzitim ptedchoziho vysledku najdéte vSechny podgrupy (R \ {0},-) konefného in-
dexu. (1b.)

. Definujte pojmy prvoidedl a mazimdini idedl okruhu R a uvedte, jaky je mezi nimi vztah a
jaky je vztah téchto pojmu k pojmu faktorokruh. (2b.)

. Definujte scitani redlnych ¢isel a podrobné dokazte, Ze vysledkem je opét realné c¢islo. (2b.)

. Na mnozin€ prirozenych c¢isel definujte operaci s¢itani a dokazte piimo z definice, Ze je komu-
tativni. (2b.)

. Definujte pojem wvytvotugici rozklad na grupoidu a uvedte piiklad rozkladu na (R, +), ktery
neni vytvorujici. (1b.)

. Uvedte priklad:

komutativniho okruhu, ktery neni mozné vnorit do télesa
okruhu R a idealu I C R, ktery neni hlavni

e linedrné uspotradané mnoziny, kterou nelze vnofit do spojité uspofadané mnoziny

oboru integrity R, ve kterém neplati omezené zédkony o kraceni (2b.)
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