M7500 — zkouskova pisemka
1. 2. 2005 (90 minut)

. Definujte pojem ,stupeti rozsifeni téles* a uréete stupeti rozsifeni Q[z]/(x? — 2) nad Q.(1b.)
. Necht (R, <) je linearné uspofadand mnozina a (5, <) jeji normalni obal.

(a) Popiste prvky mnoziny S, definici usporadéani < a kanonického vnoteni v : R — S.(2b.)
(b) Popiste skoky a mezery v linearné usporadané mnoziné (S, <). (1b.)
. Definujte relaci < na mnoziné Q tak, aby odpovidala béznému uspoiradani racionalnich ¢isel

»podle velikosti“. Podrobné dokazte, ze jde o usporadani a Ze pro cela ¢isla splyva s uspora-
danim definovanym na mnoziné Z. (2b.)

. Zformulujte vétu o jednoznacnosti prirozenych ¢isel. (1b.)
. Definujte nésobeni redlnych ¢isel a podrobné dokazte, ze vysledkem je opét redlné ¢islo. (2b.)

(a) Bud N <G (tj. N norméalni podgrupa grupy G) koneéného indexu n (tj. [G: N| =n <
o0). Dokazte, ze ™ € N pro kazdé x € G. (1b.)

(b) S vyuzitim pfedchoziho vysledku najdéte vSechny podgrupy (R \ {0},-) kone¢ného in-
dexu. (1b.)
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