M7500 — zkouskova pisemka
16. 3. 2003 (90 minut)

. Bud déna grupa (G, o) nekonstantnich linearnich zobrazeni redlnych ¢isel
G={f:R—R| f(z) =ax+b,a e R beR}
s operaci skladani zobrazeni o. Uvazme v této grupé dvé podgrupy:

T={f:R—=R| f(zx) =azx, a € R"},
S={f:R—=R| f(z)=x+0b, beR}.

Ktera z nich je normalni podgrupou grupy (G, o)? Popiste u obou pravy i levy rozklad. (3b.)
. Definujte nasobeni realnych ¢isel a podrobné dokazte, Ze vysledkem je opét realné ¢islo. (25.)

. Bud (R, +, ") libovolny netrividlni komutativni okruh s 1. Dokazte, Zze v R plati omezené
zékony o kraceni, pravé kdyz je (R, +,-) obor integrity. (2b.)

. Zavedte na mnoziné Q bézné usporadéani ,podle velikosti“ a dokazte pomoci této definice, ze
pro libovolna o, 3,y € Q plati: a < = a+~vy < [+ 7. (2b.)

. Definujte mnozinu ptirozenych ¢isel a dokazte, ze v grupoidu (N, +) (s obvykle definovanou
operaci +) plati zakon o odecitani. (2b.)

M7500 — zkouskova pisemka
16. 3. 2003 (90 minut)

. Bud déna grupa (G, o) nekonstantnich linearnich zobrazeni redlnych ¢&isel
G={f:R—R| f(z) =ax+b,a e R beR}
s operaci skladani zobrazeni o. Uvazme v této grupé dvé podgrupy:

T={f:R—=R| f(zx) =azx, a € R"},
S={f:R—=R| f(zx)=x+b, beR}.

Ktera z nich je normalni podgrupou grupy (G, o)? Popiste u obou pravy i levy rozklad. (3b.)
. Definujte nésobeni realnych ¢isel a podrobné dokazte, Ze vysledkem je opét realné ¢islo. (25.)

. Bud (R, +,") libovolny netrividlni komutativni okruh s 1. Dokazte, Zze v R plati omezené
zékony o kraceni, pravé kdyz je (R, +,-) obor integrity. (2b.)

. Zavedte na mnoziné Q bézné usporadani ,podle velikosti“ a dokazte pomoci této definice, Ze
pro libovolna o, 3,y € Q plati: a < = a+~y < [+ 7. (2b.)

. Definujte mnozinu ptirozenych ¢isel a dokazte, ze v grupoidu (N, +) (s obvykle definovanou
operaci +) plati zakon o odecitani. (2b.)




