13. Galtontiiv — Watsonitiv proces vétveni
13.1. Definice: Definice Galtonova — Watsonova procesu vétveni.
13.2. Oznaceni: Oznaceni pro pocet potomku k-tého jedince v n-té generaci.
13.3. Véta: Véta o pravdépodobnostech prechodu.

13.4. Priklad: Necht’ {Xn ;n No} je Galtonliv — Watsonllv proces vétveni s mnozinou stavil

J=1{0,1, 2, ...} avektorem pocatecnich pravdépodobnosti p(0) = (V4, ¥4, 2, 0, ...). Najdéte
matici ptechodu P.
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13.5. Véta: Véta o pravdépodobnostni vytvorujici funkci ndhodné veliciny X,

13.6. Ptiklad: Necht’ {XIl ;n NO} je Galtonliv — Watsonllv proces vétveni, pfi¢emz

pravdépodobnostni vytvorujici funkce ndhodné veli¢iny X; ma tvar g, (z) =1-a (1 - z)B , kde
0 <a, B <1 jsou konstanty. Najdéte pravdépodobnostni vytvortujici funkci nahodné veli¢iny
Xa.
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13.7. Véta: Véta o stiedni hodnoté€ a rozptylu nahodné veliciny X,,.
13.8. Ptiklad: Pro zadani ptikladu 13.4. vypoctéte stfedni hodnotu a rozptyl poctu potomkt

Vv n-té generaci.
Reseni:
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13.9. Véta: Véta o pravdépodobnost vyhynuti v n-té generaci.



13.10. Véta: Véta o limitni hodnoté pravdépodobnosti vyhynuti v n-té generaci.

13.11. Priklad: Pro Galtontiv — Watsontiv proces z piikladu 13.4. najdéte limitni hodnotu
pravdépodobnosti vyhynuti.
ReSeni:

V ptikladu 13.8. bylo vypocteno, ze E(Xl) = % . Protoze % >1, podle tvrzeni b) véty 13.10.
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spliiuje koten Y4, tedy limitni hodnota pravdépodobnost i vyhynuti je 0,5.

13.12. Poznamka: Zobecnéni na pripad, kdy nultd generace je tvorena ko> 1 jedinci.



