7. RozloZitelné a nerozlozitelné homogenni markovské retézce
7.1. Definice: Definice dosazitelnych a souslednych stavii.

7.2. Piiklad: Je dan homogenni markovsky fetézec {Xn ;n No} s mnozinou stavil
1/2 1/2 0 0 0
1 0 0 0 0
J=1{1,2, ..., 5} amatici ptechodu P={ 0 1/2 0 1/4 1/4].
0 0 3/4 0 1/4
0 0 0 0 1

Nakreslete prechodovy diagram a sestavte tabulku dosazitelnych stavi a tabulku souslednych
stavil.

ReSeni:
Ptechodovy diagram
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Tabulka dosazitelnych stavii
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Tabulka souslednych stavli
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7.3. Definice: Definice tfidy trvalych stavi a tfidy pfechodnych stavi.

7.4. Piiklad: Pro homogenni markovsky fetézec z ptikladu 7.2. najdéte tridy trvalych a
prechodnych stavi.

Reseni: 1, ={1,2} 0{s}.1, ={3.4}

7.5. Poznamka: Poznamka o podfetézci homogenniho markovského fetézce.

7.6. Diisledek: Dusledek pro tiidu trvalych stavii a pro tiidu ptechodnych stavii.

7.7. Véta: Kritérium pro stanoveni tiidy trvalych stavi.

7.8. Definice: Definice rozlozitelného a nerozlozitelného homogenniho markovského fetézce.

7.9. Priklad: Uvazme nahodnou prochazku s pohlcujicimi sténami, tj. homogenni markovsky
fetézec {Xn ;n [ NO} s mnozinou stavii J = {0,1, ..., N-1, N} a pfechodovym diagramem
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1 1-p 1-p 1-p 1-p 1

Zjistéte, zda tento fetézec je rozlozitelny. Pokud ano, najdéte tfidy trvalych a pfechodnych
stavil.

Reseni: Z prechodového diagramu okamzité vyplyva, Ze stavy 0 a N jsou sousledné jenom
samy se sebou. Ostatni stavy 1, 2, ..., N-1 jsou sousledné, fetézec je tedy rozlozitelny a

I, ={o}o{n}by, ={1,2,K ,N-1}.

7.10. Definice: Definice stavl stejného typu.

7.11. Véta: Véta o souslednych stavech.

7.12. Dtsledek: Dusledek pro nerozlozitelny homogenni markovsky fetézec.

7.13. Véta: Véta o mnozing stavi dosazeitelnych z trvalého stavu.

7.14. Pozndmka: poznamka o rozkladu mnoZiny stavii J a o kanonickém tvaru matice
ptechodu.



7.15. Priklad: Je dan homogenni markovsky fetézec {Xn;n O No} s mnozinou stavil

1 o o0 o0 0 0
/4 1/2 1/4 0 0 O
. 0 1/5 2/5 1/5 0 1/5 -
J=1{0,1, ..., 5} a matici pfechodu P = . Najdéte
0 0 0 1/6 1/3 1/2
o 0 0 1/2 0 1/2
0

0 0 1/4 0 3/4

kanonicky tvar matice P.

Reseni:
Ptechodovy diagram
1/2

Ji=1{0},J),=1{3,4,5},Jp= {1, 2}.

Kanonicky tvar matice ptechodu:

1 0 0 0 0 0
0 1/6 1/3 1/2 0 0
p = 0 1/2 0 1/2 0 0
0 1/4 0 3/4 0 0
/4 0 0 0 1/2 1/4
0 1/5 0 1/5 1/5 2/5

Vldlme tedy, ze

1/6 1/3 1/2
1/2 1/2
3/4

R = (1/4

RZ
1/5 0 1/5



Q= 1/2 1/4
/s o2s5)
7.16. Definice: Definice fundamentalni matice nerozloZzitelného homogenniho markovského

fetézce.

7.17. Véta: Véta o vypoctu stiednich hodnot dob prvnich vstupti fetézce do stavu j za
predpokladu, Ze vychazi ze stavu i.



