Stochasticky nezavislé nahodné veliciny

Véta: Nahodné veliciny X1, ..., X, jsou stochasticky nezéavislé, pravé kdyz pro kazdé
r1 €R,...,z, € R plati:

F(er.20) = Fu(@) - .. Fy(zn)
resp. m(x1,...,2n) = w(x1) - ... - Tp(xy) (v diskrétnim piipadé), resp. f(xi,...,zn) =
fi(xy) ...+ fu(zn) (ve spojitém piipadé).

1. Spojity ndhodny vektor (X7, X5) mé hustotu

B 247279(1 —11) pro0 <z <1,0< w3 < 1
Fla1,22) = { 0 jinak

Dokazte, ze ndhodné veli¢iny X; a Xs jsou stochasticky nezavislé.

2. Podnik vyrabi ocelové objimky. Kontrola na vystupu tiidi vyrobky podle dvou kritérii — podle
odchylky od pfedepsaného vnitintho pruméru do ¢ty skupin (X = 1,2,3,4) a podle odchylky
od predepsané délky také do ctyi skupin (Y = 2,4, 6,8). Sdruzend pravdépodobnostni funkce je
déna tabulkou:

X\Y | 2 4 6 8

0.01 0.03 0.04 0.02
0.02 0.24 0.10 0.04
0.04 0.15 0.08 0.03
0.04 0.06 0.08 0,02

=W N =

Urcete margindlni pravdépodobnostni funkce 7x (), 7y (y), podminéné pravdépobosnostni funkce
m(z|Y =8), m(y| X = 1), hodnoty sdruzené distribu¢ni funkce F(3,4), F'(1, 3), hodnotu podminéné
distribuéni funkce F(X = 3|Y = 8). Jsou ndhodné veli¢iny X a Y nezdvislé?

3. Néhodny vektor (X7, X5)" s rovnomérné spojitym rozdélenim na oblasti G, kde

(a) G ={(x1,72) ER%0< 21 <1A0< 29 <1},
(b) G ={(z1,22) ER%0< 2 <1A0< @3 <1—m:}.

Rozhodnéte, zda jsou nahodné veliciny X; a X9 stochasticky nezavislé.



