Domaci aulohy ke cvicéeni ¢. 8

1. V kazdé z nésledujicich aloh je dan vektorovy prostor (V,+,-) nad
télesem (7', +, ) a podprostory P, Q C V. Pokazdé potom rozhodnéte,
zda soucet P 4+ Q téchto podprostorii je pfimym souctem a zda plati,

zeP+Q=V.

a) Je dan vektorovy prostor (R?*"*! + .) nad télesem (R, +,-), kde

n > 0, a jeho podprostory

P = {(T17T2--->T2n+1)| rn=7mr3=:-+="Toam-1 :T2n+1}7

Q:{(Tlarz---ﬂénﬂ)‘ 1 :0:7’227“4:"':7"27%2:7’271}-

Je dan vektorovy prostor (C", +, ) nad télesem (R, +,-), kde n > 0,
a jeho podprostory

P =R", Q = (i-R)",
kde i-R = {i-r | r € R}.

Je dan vektorovy prostor (R?" +,-) nad té&lesem (R,+,-), kde
n > 1, a jeho podprostory
P:{(Tl,r2---,r2n)’ ™ =7r3=" - ="Tom-1, 7’2:7"4:"':7"271},
Q == {(T’l,TQ...,T’Qn)| T ="To, s =T4, ..., Top_1 :Tgn}.
Je dan vektorovy prostor (R?"~! + .) nad télesem (R, +,-), kde
n > 1, a jeho podprostory
P = ((1,0,1,0,1,...,1,0,1), (0,1,0,0,0,...,0,0,0),

(0,0,0,1,0,...,0,0,0), ..., (0,0,0,0,0...,0,1,0)),

(

)

Q=((0,1,0,1,0,...,0,1,0), (1,0,0,0,0,...,0,0,0),

(0,0,1,0,0,...,0,0,0), ..., (0,0,0,0,0,...,0,0,1)).

Je dan vektorovy prostor (C", +, -) nad télesem (R, +, ), kde n > 0,
a jeho podprostory

P = ((1+4,0,0,...,0), (0,1+14,0,...,0), ...

., (0,...,0,1+14,0), (0,...,0,0,1+1)),
Q=((1-14,0,0,...,0), (0,1 —14,0,...,0), ...

., (0,...,0,1—=4,0), (0,...,0,0,1 —0)).

Je dan vektorovy prostor (R + .) nad télesem (R, +,-) a jeho
podprostory

P ={f:(0,1) =R f(0) = f(1) = 0},
Q={f:(0,1) = R]| f je linedrni funkce}.



g) Je dan vektorovy prostor (R + .) nad télesem (R, +,-) a jeho
podprostory

P ={f:(0,1) = R[ (Vo € (0, 1))(f(1 —z) = f(x))},
Q={/:(01) =R[ (Vo € (0,D))(f(1 - =) = —f(2))}.

V kazdé z nasledujicich tloh jsou dana tii zobrazeni f,g,h: R — R.
Pokazdé rozhodnéte, zda se jedna o linearné nezavislé vektory ve vek-
torovém prostoru (R¥, +.-) nad té&lesem (R, +, ).

a) f(z)=sinz, g(z) = cosz, h(z) =sin(z + I).

b) f(z) ==, g(z) =a? h(z)=2®

c) f(z)=sinz, g(z) =cosz, h(z)= e

d) f(z) =sin®%, g(z) = cos®Z, h(z) = cosz.

e) flx)=vVI+aZ g(x)= (1+/]z])% hiz)=1+|z].
f) f(z)=sinz, g(x) = cosz, h(z) = sin2z.
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