Zadani prikladii na 2. cviceni

Priklad 1.: Necht’ X, Xy, ... jsou stochasticky nezavislé¢ ndhodné veliCiny, které nabyvaji
hodnot z mnoziny J = {0, 1, 2, ...}. Dokazte, Ze stochasticky proces 3%,1] = e
markovsky fetézec.

Priklad 2.: Necht 3%,1] = je markovsky fetézec s mnoZinou stavii J = {0,1}.
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pravdépodobnost, ze po jednom kroku bude fetézec ve stavu 0 (resp. 1), jestlize jeho

pocatecni stav zvolime

a) podle vysledku hodu minci

b) podle vysledku nahodného pokusu, v némz je stavu 0 dosazeno s pravdépodobnosti 1/3 a
stavu 1 s pravdépodobnosti 2/3.

Priklad 3.: Model dvoustavového systému

Necht’ 3%,1] = Jemarkovsky fetézec s mnoZinou stavii J = {0,1}. Pravdépodobnosti
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pravdépodobnosti p(0) = (y, 1- ). Pro n = 2 najdéte simultanni pravdépodobnostni funkci
nahodného vektoru (X, Xs, X3).

Priklad 4.: Uvazme markovsky fetézec z ptikladu 2 b). Vypoctéte pravdépodobnost jevu, ze
X1 # Xa.

Priklad 5.: (Model muzskych zaméstnani) Pfedpokladame rozdéleni muzskych zaméstnani
do tii tiid: védecti pracovnici, kvalifikovani pracovnici, nekvalifikovani pracovnici. Je znamo,
ze 80% synil védeckych pracovnikil se stane védeckymi pracovniky, 10% kvalifikovanymi a
10% nekvalifikovanymi pracovniky. Ze synl kvalifikovanych pracovnikli 60% bude
kvalifikovanymi pracovniky, 20% védeckymi a 20% nekvalifikovanymi pracovniky. Kone¢né
v piipad¢ nekvalifikovanych pracovnikii 50% syniti bude nekvalifikovanymi pracovniky, 25%
kvalifikovanymi a 25% védeckymi pracovniky. Pfedpokladejme, Ze kazdy muz mé syna. Jaka
je pravdépodobnost, Ze vnuk nekvalifikovaného pracovnika se stane védeckym pracovnikem?
Priklad 6.: V prikladu 5 nyni pfedpokladejme, ze muz ma syna jen s pravdépodobnosti 0,8.
Zaved'te nyni homogenni markovsky fetézec se ¢tyfmi stavy — prvni tfi jsou stejné jako

v predeslé uloze a ctvrty odpovida pripadu, kdy muz nemé syna a proces kon¢i. Jaka je
pravdépodobnost, ze vnuk nekvalifikovaného pracovnika se stane védeckym pracovnikem?
Priklad 7.: (Klasifikace rokti podle urody jablek) V severni Nové Anglii miizeme klasifikovat
roky podle trody jablek jako urodné, primérné a neurodné. Pravdépodobnost, Ze po irodném
roce bude nasledovat rok urodny, pramérny, netrodny, je postupné 0,4; 0,4; 0,2.
Pravdépodobnost, Ze po primérném roce bude nésledovat rok trodny, primérny, netrodny, je
postupné 0,2; 0,6; 0,2. Pravdépodobnost, Ze po neurodném roce bude nésledovat rok trodny,
prumérny, netrodny, je postupné 0,2; 0,4; 0,4. Rok 1965 byl trodny. Vypoctéte vektor
absolutnich pravdépodobnosti pro rok 1967.

Piiklad 8.: V ptikladu 7 pfedpokladejme, Ze pravdépodobnost, ze rok bude Grodny, je 1/4
pramérny 1/2 a netrodny 1/4. Jaky je vektor absolutnich pravdépodobnosti pro piisti rok?



