1. ReSeni priklada z 22.10.
1.1. Spocitejte
13
tg 660° + cos(—37r) + sin 745°.

Reseni. Tangens je periodicky s periodou 7 a kosinus a sinus jsou periodické s
periodou 27. Proto je vyraz roven

T T 3T 2
tg(—g) + cos(—g) —l—sin? = —V3+0-— g

1.2. Reste v R:
sin 2 = V2 cos .

ResSeni. Ze vzorce pro sinus dvojnasobného argumentu méame ekvivalentni rovnici
2sinx cosx = V2cos z.

Odtud vidime, Ze rovnice je splnéna pro cosz = 0, tj. * = § + km, k € Z. Pokud
cos # 0, pak musi platit sinz = ?, tj. = 7 + 2k nebo x = %’r + 2km, k € Z.

1.3. Reste v R:
2sin?z 4+ Tcosx — 5 = 0.

2

Reseni. Dosazenim sin® z = 1 — cos? z a vydélenim -1 dostdvame rovnici

2cos2z — Tcosxz +3=0.

Kosinus tedy musi spliiovat cosz = T=v49-4:2:3 “129_2_4'2'3 = 7%—5. Pro jeden ptipad zrejmé
feseni neexistuje, pro druhy mame cosx = %, tj. © = +£% + 2km, k € Z.

1.4. Reste v R:
sin 3x + sinx = sin 2x.

Reseni. Ze vzorce pro sinus souc¢tu argumenti muzeme jednoduse odvodit vzorec
pro sinus trojndsobného argumentu sin 3z = 3sinz — 4sin® x. Zadand rovnice je
tedy ekvivalentni

4sinx — 4sin® z = 2sinx cos .
Je tedy splnéna pro sinxz = 0, tj. x = kmr, k € Z. Pokud sinz # 0, pak vydélenim
dostaneme

2 — 2sin?z = cosz,

neboli 2 cos? x = cos x. Rovnice je tedy splnéna i pro cosz =0, tj. = = 5 +km, a
pro cosx = %, tj. = £% + 2km.

1.5. Reste v R:
sin 2x + cos 2x = sinx + cos x.

Reseni. Rovnice lze prepsat na tvar sin(2z + %) = sin(z + %). Odtud 2z + T =
x4+ 5 + 2km nebo 2z + § = m — (x + §) + 2km, to znamend x = 2km nebo
r=z+ %k‘ﬂ', k€.
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1.6. Reste v R:
sin2zx +sinz < 0.

Reseni. Nerovnici muzeme upravit na tvar
2sinzcosz +sinz = sinz(2cosz + 1) < 0.

Jedna moznost je tedy sinx < 0,cosx > —% a druha sinxz > 0,cosx < —%. Prvni
déva feseni x € (3m,2m), druhd = € (27, ).

1.7. Reste v R,
sin — > 0.
x

Reseni. Nerovnice je splnéna pro takové z, pro kterd plati 2km < T < m+2km.

Pro k = 0 tato podminka davd x > 1 aprok #0 z € (ﬁ7 ﬁ) pro kazdé k € Z.

1.8. Reste v R:
4sin® z < 2sinz + cos 2z.

Reseni. Nejdifv vyjadifme cos 22 pomoci sin z, tj. cos 2z = 1—2sin? z. Dostaneme
tak

4sin® x 4 2sin® z — 2sinz — 1 < 0.
Ted potfebujeme rozlozit polynom na levé strané, tj. polynom 4¢® + 2t2 — 2t — 1.
Mozné racionalni kofeny jsou :l:l,j:%,:ti. Vyhovuje t = f%, tj x = —% + 2km
nebo x = —%” + 2kw. Pomoci Hornerova schématu zjistime, ze dalsi koteny jsou

t=+Y2 tj. x=£T + 2k



