Domaci tkoly ke cviceni ¢. 7

1. V obou nasledujicich piipadech jsou ve vektorovém prostoru

(R, +, +) ddny vektorové podprostory U a V zadané jako lineér-
ni obaly U = [uj,us,us3] a V = [vy,Vvy,v3] danych vektoru.
V obou pripadech vyberte z vektoru uy,us, us, vy, vo, vy bazi
souctu U4V téchto vektorovych podprostoru. V kazdém z obou
pripadu rozhodnéte, zda se jedna o primy soucet vektorovych
podprostor.

u; = (515747376)7
Up = (776757277)7
us = (977767 178)7

a) w =(2,1,3,4,5), vi =(2,5,3,7,9),
Uy — (3,2,4, 5, 7), Vo = (3,4, 5,6, 7),
us = (473757679)7 V3 = (572797473)7

Vi = (47 67 57 87 7)7
Vo = (577767978)7
vs = (3,5,4,7,6).

.V obou nasledujicich ptipadech jsou ve vektorovém prostoru

(R, +, -) ddny vektorové podprostory U a V zadané jako linedr-
ni obaly U = [uj,us,u3] a V = [vy,vy,v3] danych vektoru.
V obou pripadech vypoctéte prunik U NV téchto vektorovych
podprostori. Najdéte néjakou béazi tohoto pruniku vektorovych
podprostort.

a) u;=(3,7,1,5,9),
u, = (3,5,2,4,6),
w = (4,6,3,5,7),

V] = (3757 27474)7
Vo = (5, 7, 4, 6, 2),
V3 = (476737573)7

b) w = (1,-1,4,1,—4),
u, = (1,3,-6,-3,12),
u; = (1,9, -6, —9,6),

vi=(1,-1,6,1,—6),
vo = (1,-1,-8,1,18),
vy = (1,20, —15,—20,9).



3. V kazdé z nésledujicich uloh je dan vektorovy prostor (V,+,-)
nad télesem (7', +, ) a vektorové podprostory P, Q C V. Pokaz-
dé rozhodnéte, zda potom soucet P + Q téchto podprostoru je
primym souc¢tem a zda plati, ze P+ Q = V.

a) Je ddn vektorovy prostor (R + .) nad télesem (R, +,-),
kde n > 0, a jeho vektorové podprostory

P = {(7“1,7“27 s 7T2n+1) ‘Tl =T33 =" " =Togp_1 = 70271—&—1},

Q: {(?“1;7“2,...,7“2n+1)‘7“2:r4: e ZTQnZO}

b) Je dan vektorovy prostor (R**1 + .) nad télesem (R, +,-),
kde n > 0, a jeho vektorové podprostory

P={(ri,ro,...,Tan41) |71 =73 ="+ = Tan_1 = Tapt1,
7’2=7’4="'=T4n},
Q= {(7“1,7”2,~--,7“4n+1)|7“1 =712, T3 =T4y -, T2n—-1 = T2n,
Tont1 = 0, Tonto = Ton43, ., Tap = Tant1}-

¢) Je dan vektorovy prostor (R¥,+, -) nad télesem (R,+,:)
a jeho vektorové podprostory
P={f:R—=R[(Vz e R)(f(-2) = f(z))},
Q=A{f:R—=R|(Vz e R)(f(]z]) = 0)}.



