Domaci kol z 22. listopadu 2018
(odevzdava se 29. listopadu 2018)

Necht K je téleso algebraickych &isel stupné [K : Q] = n. Pro libovolny
plny modul M v K definujme tzv. dualni modul

M* ={a € K;Vu € M: Spgglap) € Z}.

1. Dokazte, ze pro libovolny plny modul M v K plati, ze M* je také plny
modul M v K; ptricemz pro libovolnou bézi ag, ..., a, modulu M je
dudlni baze of, ..., a;, bazi modulu M*.

2. Dokazte, ze pro libovolny plny modul M v K plati (M*)* = M.

3. Dokazte, ze pro libovolny plny modul M v K plati, ze oba plné moduly
M a M* maji stejny okruh nasobitelid O.

4. Dokazte, ze jsou-li My a M5 plné moduly v K, pak podminky M; C M
a M{ O My jsou ekvivalentni.

5. Dokazte, ze pro libovolny plny modul M v K plati, ze sou¢in modula
MM* = O*, kde O je okruh nésobitelt modulu M (sou¢in modulu
byl definovan v minulém domaécim kolu; protoze okruh nasobitela O
je plny modul, mdme definovan modul k nému dudlni).



