(5 b.) Dokazte, Ze je-li soucet 5™ +3™+1 prvocislo, pak je ptirozené ¢islo n délitelné dvandcti.
(Napoveda: zkoumejte, jaké zbytky dédva uvedeny vyraz modulo vhodnd pfirozend ¢isla).

. (5 b.) Rozhodnéte (a stru¢né zduvodnéte), které z ndsledujicich kongruenci (resp. soustav
kongruenci) jsou fesitelné.

(a) x=-1 (mod 3) (d) 22 =4 (mod 23)
r= 8 (mod 9) 2?2 =1 (mod 41)
(b) 4z = 6 (mod 12345678910)
(¢) =3 (mod 21) (e) 22 =11 (mod 7)
x =5 (mod 91) 2?2 =7 (mod 11)
. (4D

(a) Zformulujte Bezoutovu vétu a aplikujte ji na ¢isla 1234 a 9876.

(b) Urcete pocet fesen{ kongruence 1234z = 6 (mod 9876) a tuto kongruenci vyfreste.

. (3 b.) Pro éfslo n = 6300 urcete pocet a souéet jeho kladnych délitela a rovnéz pocet
prirozenych ¢isel x < n, pro kterd (x,n) = 1.

. (3b.) Dokazte, 7e jsou-li a, b nesoudélnd celd éisla, pak jsou nesoudélna také &isla a? +ab+b?,
2 2
a®—ab+b° .
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1. (5 b.) Dokazte, Ze pro libovolné pfirozené ¢islo n je ¢islo

6n+2
22

— 16

je délitelné ¢islem 37.

2. (5 b.) Rozhodnéte (a struéné zduvodnéte), které z ndsledujicich kongruenci (resp. soustav

kongruenci) jsou fesitelné.

(a) = 1 (mod 3) (d) 22 =1 (mod 23)
r=—1 (mod 9) 2 =4 (mod 41)
(b) 4z = 1 (mod 1234567891011)
(¢) =3 (mod 23) (e) 22 =11 (mod 7)
x =5 (mod 41) 2?2 = -7 (mod 11)
3. (4b.)

(a) Zformulujte Bezoutovu vétu a aplikujte ji na ¢isla 1234 a 8642.

(b) Urcete pocet fesen{ kongruence 1234z = 6 (mod 8642) a tuto kongruenci vyfreste.

(3 b.) Pro éislo n = 6750 urcete pocet a souéet jeho kladnych déliteli a rovnéz pocet
prirozenych ¢isel x < n, pro kterd (x,n) = 1.

. (3 b.) Dokaite, 7e jsou-li a, b nesoudélna celd &fsla, pak jsou také éisla a® + b3, a? + ab + b?

nesoudélna.



