PODOBNE TROJUHELNIKY (2 cviéeni)

(1) Vlastnosti stfednich pficek trojuhelniku jsme dfive dokézali pomoci vét
o shodnosti A. Ukazte nyni, jak snadno plynou z vét o podobnosti A.

(2) Je dan trojuhelnik ABC'. Dokazte, ze pro vnitini bod K strany AB a vnitini
bod L strany AC plati KL || BC, pravé kdyz oba poméry |AK| : |KB| a
|AL| : |LC| maji stejnou hodnotu.

(3) Uhlopiicky konvexniho étyithelniku ABC D se protinaji v bodé P. Dokaite,
ze plati AB || CD, pravé kdyz |AP|-|DP| = |BP|-|CP].

(4) Dokazte, prusecik P uhlopficek lichobézniku ABCD, v némz AB || CD,
je stfedem té uisecky s krajnimi body na jeho ramenech, kterda prochéazi
bodem P rovnobézné se zakladnami. Pak vyjadrete jeji délku pomoci délek
a =|AB| a ¢ =|CD| (vyjde jejich harmonicky primer).

(5) Je dan trojuhelnik ABC' a kladna realna ¢isla p, q. Body K a L lezi po fadé
na strandch BC a AC tak, 7ze |BK|: |KC|=1:pa |AL|: |[LC| =1 :q.
Dokazte, ze tisecka AK je tseckou BL protata v bodé M, pro ktery plati
|AM| : IMK| = (p+1) : q. [Navod: Uvazte jesté bod N € LC, pro ktery
plati KN || BL]

(6) Je dana kruznice k(S,r) s primérem AB a te¢nou ¢t v bodé A. Vypoctéte
polomér R té kruznice (O, R) s nezndmym stfedem O na kruznici k, kterd
prochazi bodem B a dotyka se pfimky t. [Navod: Uzijte jednu z Eukleido-
vych vét pro trojahelnik ABO k sestaveni rovnice pro hledany polomér R.|

(7) Z tsecek danych délek a, b, ¢, d sestrojte tusecky délek

Va2 — b2 2y
a) VaZ + b2+ 222, b) % (@>b), ¢ ac—d,
d) Vab+cd, ) av2.

[Navod: Vyuzijte toho, ze av/2 = v/av/2 - a.]

(8) Ukazte, ze rovnosti v? = c,-c a a® = ¢, - ¢ z Eukleidovych vét jsou disledky
obecného poznatku o mocnosti bodu ke kruznici.
(9) Necht BP a CQ jsou vysky ostrouhlého trojuhelniku ABC'. Dvojim zpiiso-
bem dokazte podobnost AAPQ ~ AABC, a to uzitim thli, resp. mocnosti.
(10) Dveé tétivy AB, CD téze kruznice se protinaji v bodé M. Dokazte rov-
|AC|-|AD] _ [BC|-|BD| |, |AC]  |AD|
= . [Navod: Zlomk
|AM| Bag) - Navod: Zlomky B B
z dvojic podobnych trojuhelnikt a pak je mezi sebou vynésobte.]

nost

vyjadrete

(11) V kruznici opsané trojuhelniku ABC sestrojme libovolnou tétivu C N, ktera
protne stranu AB ve vnitfnim bodé, ktery oznac¢ime M. Dokazte, ze rovnost
|CM]| - |CN| = |AC|? nastane pravé v ptipads, kdy |AC| = |BC|. [Navod:
Rovnost upravte na |CM]| : |CA| = |CA| : |[CN| a pak uvazte dva vhodné
trojuhelniky.|
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