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10.

1 Vyfeste prubéh funkce In ,/—;:iﬁﬁ

. Urcete defini¢ni obor funkece.

Je funkce spojita? Pokud ne, najdéte body nespojitosti a urcete jejich typ. Body ne-
spojitosti zkuste hledat tam kde funkce neni definovana.

. Urcete paritu funkce (sudost/lichost), tim ze upravite vyraz f(—z). Je funkce perio-

dicka? Pokud se ve funkce neobjevuji periodické funkce sin z, cos x tak pravdépodobné
nebude periodickd, pokud se tyto funkce vyskytuji, vyuzijte jejich periodicity.

Najdéte body z pro které plati, f(x) = 0. Poté co najdete tyto nulové body rozdélte
defini¢ni obor a urcete kde je funkce kladna a kde zaporna.

. Najdéte body z pro které plati f/'(x) = 0, najdéte definicni obor derivace funkce f'(z).

. Rozdélte definicni obor f’(x) a najdéte intervaly kde plati f/'(x) > 0 (tedy funkce je

rostouci) a intervaly kde f'(z) < 0 (tedy funkce je klesajici). Poté urcete extrémy
funkce (g, f(z0)). Jednd se o lokédlni nebo globalni extrémy? (Toto muzete zodpoveédét
i pozdéji, az budete mit asymptoty).

Najdéte body x pro které plati f”(z) = 0, najdéte defini¢ni obor druhé derivace funkce
f'(x).

. Rozdélte defini¢éni obor f”(x) a najdéte intervaly kde plati f(z) > 0 (tedy funkce je

konvexni) a intervaly kde f”(z) < 0 (tedy funkce je konkavni). Poté urcete inflexni
body funkce (xq, f(xo)).

. Najdéte asymptoty se smérnici i bez smérnice.

e Bez smérnice: Jedna se o svislé primky typu x = xg, bod zy je takovy, ze plati
lim f(x) = +o0

T—T0

e Se smeérnici: Jednd se o piimky y = ax+b, pro které plati, ze lirin (f(z) — (ax + 1))
T—>L00

0. Koeficienty dostanete takto: a = lim 22 ab= lim (f(z)— ax)
z—too T T—300
Naértnéte graf funkce. Prvné si do grafu zakreslete vsechny dulezité body (body ne-
spojitosti, nulové body, extrémy a inflexni body), pak zakreslete asymptoty a nakonec
spojte vsechny body tak aby graf spliioval to co jste o funkci zjistili (jeji parita, peri-
odi¢nost, zda je kladnd ¢i zdpornd, monotonie (roste, klesd), konvexnost, konkdvnost)
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2 Diferencialy a priblizné vypocty

. Vemte si funkci f(z) = sinz, pro malé hodnoty x. Funkci nahradte jeji tecnou v bodé
x = 0, pomoci této tecny piiblizné spoctéte hodnoty sin(—0.1) a sin(0.1). Hodnoty
kalkulackou porovnejte se skutecnymi. Jaké chyby jste se dopustili? Co byste mohli
udélat aby vas typ byl presnéjsi?

. Stejnou metodou piiblizné spoctéte hodnoty +/80. Znate néjakou hodnotu blizkou 80
z nichz vite odmocninu presné? Vemte funkci /x a k ni vypoctéte rovnici tecny v
tom bodé ve kterém hodnotu odmocniny znate. Pomoci této teény ptiblizné odhadnéte

hodnotu +/80.
. Stejnym zpusobem pfiblizné spoctéte v/30

M=EVM2+4m
2

. Mate vyraz Ay = , priblizné urcete hodnoty A, a A_, jestlize plati M >> m.

. Provedte rozvoje ndsledujicich funkei, pro mald x

1 1 1
Vv1+uz, : ; ;
1+2 1+ (1:|:x)2

sinz, €%, In(l+x)

3 Slovni dlohy

. Urcete rozméry otevieného zahradniho bazénu se ¢tvercovym dnem daného objemu 32
m? tak, aby se na vyzdéni jeho dna a stén spotiebovalo minimum materidlu.

. Jaky tvar ma mit valec, aby mél pti zadaném objemu co nejmensi povrch?

4 Derivace cyklometrickych funkci

. Zjistéte derivaci funkci
arcsinx, arccosx, arctanw
Népovéda:

Vyjdéte z definiéniho vzorce arcsin(sinz) = x a nebo ekvivalentné sin(arcsinz) =
x. Obé strany rovnice derivujte, s pomoci pravidla derivace slozené funkce, derivaci
arcsin x berte jako nezndmou a rovnici vyteste. Podobné pro ostatni funkce.

Dokézete odvodit obecny vzorec pro derivaci inverzni funkce (f *1)/?

5 Teézsi priklad

. Derivujte funkci x*.
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