I | Spoctéte nasledujici urcité integraly:
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@ A co tyto integraly s nekone¢nymi mezemi?
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3 | Casto se rika, ze integral udava plochu pod kfivkou. Ale pro¢ to tak je? To, co d¢la integral
J f(x) dx, je to, Ze s¢ita hromadu nekone¢né malych kouskd f(x) dx. Kde najdete plochu téchto kou-
sickt na grafu funkce f(x)?

4 | Naleznéte plochu nasledujicich atvari:
1. kusu paraboly ax(b — x), ktery je nad osou x. Zapiste vysledek pomoci jeho ,,zakladny“ a ,,vysky“.;
2. elipsy o poloosach a a b;

I

3. bramboroidu ohranicen¢ho shora grafem funkce ", ze stran pfimkamix = t1azdolaosouy = o.

$ | Co kdyz chceme spocitat plochu omezenou néjakou kfivkou zadanou v polarnich souradni-

cich (tedy vzdalenosti od pocatku » a thlem @)? Podivejte se na obrazek niZe. Jaka je plocha ¢ervené
vybarveného trojuhelnicka? Integraci pak sectéte vsechny tyto trojuhelnicky a dostanete plochu.

6 | spottéte plochu nésledujicich dtvari:
1. Lemniskdty zadané vztahem 7* = 4 cos2¢. 2. Kardioidy zadané vztahem r = a(1 + cos ).

7 | Urcete:
1. objem a povrch télesa vzniklého rotaci kfivky » = sin z pro o < z < 7;
2. délku jednoho oblouku cykloidy x =t —sint,y = 1 — cost proo < t < 27;
3. plochu mezi parabolami y = a(x* — 1) ay = —b(x* — 1), kde 4, b jsou kladné;
4. plochu omezenou trojlistkem, ktery ma v polarnich souradnicich rovnici » = sin 3¢;

s. délku kfivky zadané v polarnich soufadnicich » = Ing;osgD (pro—2 < o < 2.

8 | Kdyz uz umime poéitat délku k¥ivky, mizeme spoditat i jiné véci. Zapiste pomoci integralu,
jak byste spocitali:

1. hmotnost dratu, je-li v kazdém jeho bod¢ zaddna jeho délkova hustota y;

2. moment setrvacnosti tycky vzhledem k ose jdouci jednak jejim prostfedkem, jednak jejim koncem;
3. soufadnice tézisté néjakého plosného ttvaru, je-li v kazdém jeho bodé dina jeho plosna hustota p.




9 | Zbude-1li &as: Spoctéte plochu mésicku omezeného dvéma kruznicemi o polomeéru 1, jejichz
stfedy jsou od sebe vzdaleny o a (o < a < 1).




