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Goniometrické vzorce a rovnice - navody

Ze vzorce pro rozdil sint je sin(«a+23) —sin a = 2 sin 3 cos(a+13),
ze zadané rovnosti cotg(a + () = 0 plyne cos(a+ ) = 0.

. K levé strané uplatnit vzorce pro kosinus souctu a sinus rozdilu,

na pravé strané roznasobit a porovnat obé upravené strany.
Danou rovnost sin @ = k sin(a+3) upravit na sin a(1—k cos 3) =

= kcosasin 3. Protoze podle zadani je 1 — kcos 8 > 0, plyne
z upravené rovnosti cos a # 0, a tak existuje hodnota

k sin 3

tgav=————
& 1—Fkcosp

Podle zadani existuje i hodnota tg 3 a vypoctem se presvédcime,
ze 1 —tgatg B # 0. Proto je mozné k urceni hodnoty tg(a + )
pouzit vzorec pro tangens souctu.

. Substituce y = sin x.

. Vyuzit identitu sin z+sin 3z = 2 sin 2x cos x a pak upravit rovnici

na soucinovy tvar.
Vyuzit identitu 1 — cos 2z = 2sin® 2 a pak upravit rovnici na
soucinovy tvar.

. Uzitim vzorce pro sinus rozdilu upravit na v/3(sinz —cos x) = 0.
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. Upravit na sin 2z —tgx = 1 —cos 2z, kde prava strana je 2sin” z,

a leva strana je rovna

. sin x sin x sinx
2sinx cosx — = -(2cos’x — 1) =

COS T COS T COS T

cos 2x.

Déle rozlisit pripady, kdy sinx = 0 a kdy sinz # 0, ve druhém
z nich z upravené rovnice plyne cos 2z = sin 2z neboli tg 2z = 1.

Leva strana je 1 — sin 2x, takze rovnici lze upravit do tvaru 1 +
+ tgx = 2sinz(sinx + cosx), po zaméné tgx za sinz/cosz
dostaneme na obou stranach stejny cinitel sin x + cos x.

Levou stranu upravit na soucin 2 cos z(5sinz — 3) a rozlisit, zda
je spoleény ¢initel (5sinz — 3) obou stran roven nule, ¢ nikoli.

Levou stranu upravit na podil cos 5z/ sin 3x.

Vyuzit identitu

2
(cotgx — 1)(1 +tgx) = _Co8Er
sin z cos x

Vyuzit identitu 2 cos? 3z — 1 = cos 62.



15. Rovnici upravime do tvaru sin 3z = sin(g — 5:1:) a pak pouzijeme
vzorec pro rozdil dvou sinti.
16. t = sinx + cosx = sin2z = 2 — 1.

17. Pri substituci y = cos(:l: + 1%) je cos(2:1: + %) =2y% — 1.



