A. Pisemka v semestru z M1035, podzim 2021

Priklad. 1. [ 3 body] Uvazujme funkci f(z) = |z — 2| — |22 + 3| + 1.

a) Rozdélte redlnd ¢isla na nékolik intervalli a na nich napiste funkci f jako linearni
funkci. [2 body]
b) Nacrtnéte graf funkce f na intervalu [—5, 5]. [1 bod]

Reseni. Na (—oco, —3/2] je f(z) = 2 +6,na[-3/2,2] je f(x) = —3z,na [2,00) je f(z) =
—x—4. Graf funkce na intervalu [—5, 5] dostanete, zadéte-1i na https://www.wolframalpha.com
plot Ix-2I-12x+31+1 from -5 to 5
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Priklad. 2. [3 body] Raciondlni lomenou funkci
4ot + 43 — 42? — 9
R(z) = " +4x z
203 4 ba? + 3v + 2
napiste jakou soucet polynomu (ktery je ¢aste¢nym podilem) a parcidlnich zlomkd.
Reseni.
1 3r—2
R(x)=2x -3
(z) * +x+2+2:c2+x—|—1
O

Priklad. 3. [3 body] Uvazujme funkci
f(x) = logy(z — 3).

a) NapiSte jeji definicni obor, obor hodnot a jeji hodnotu ve tfech bodech a nacrtnéte
jeji graf na vhodné velkém intervalu . [1 bod]

b) Najdéte k funkci f(x) inverzni funkci g(y), napiste jeji predpis, defini¢ni obor, obor
hodnot a spocitejte f(g(y)). [2 body]

Reseni. a) D(f) = (3,00), H(f) = (—00,00), f(4) = 0, f(5) = 1, f(7) = 2. Jeji graf na
intervalu [0, 9] najdete na https://www.wolframalpha.com, zaddte-li

plot log,(z — 3) from 0 to 9
b) Inverzni funkce je z = ¢(y) s definiénim oborem D(g) = (—o0, c0) a oborem hodnot
H(g) = (3, 00) spoéitame takto: pro y € (—oo, co) fe§ime rovnici

logy(z —3) =y

9logy(z=3) _ 9y

x—3=2Y
r=2Y43.

Tedy g(y) = 2¥ + 3. Déle plati
f9(y)) = 1ogy((2¥ + 3) = 3) = log,(2*) = .



2
Priklad. 4. [3 body] Uvazujme funkci

F(x) = 2arccos

a) NapisSte jeji defini¢ni obor a obor hodnot. [1 bod]
b) Nacrtnéte jeji graf. [1 bod]
c¢) Vyfreste rovnici

z—1 3
2 arccos = §7r. [1 bod]
ReSeni. a) Defini¢ni obor ziskdme fe$enim nerovnic
r—1
—-1< <1

Dostaneme D(F') = [—2, 4]. Obor hodnot je H(F) = [0, 27].

b) Jeji graf na intervalu [—2, 4] najdete na https://www.wolframalpha.com, zadate-li
plot 2 ArcCos[Divide[x-1,3]]

¢) Resime rovnici




