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1 Definiéni obory a parita funkci

1.1 Inverzni funkce

Definice

e Rekneme, Ze funkce f je na intervalu (xg, z1) prostd, jestlize nenabyva zadné funkéni hodnoty
dvakrat.

o K prosté funkci f lze definovat funkci inverzni f~! tato funkce je definovéna takto: f: A — B
je funkce prostd na A pak funkce inverzni f=! : B — A je takové funkce ze f~1(b) = a
f(a) = b a plati pro ni nasledujici vztahy

(A) Priklady
e Nakreslete funkce arcsin, arccos a arctan, které jsou definovany jako funkce inverzni k
funkecim goniometrickym. Jaky je defini¢ni obor a obor hodnot téchto funkci?

e Najdéte funkci inverzni k funkei y = 22 + 42 + 7 ma tato funkce inverzni funkci na celém
svém defini¢nim oboru?

e Najdéte funkci inverzni k funkci y = vz —1+1
e Najdéte definiéni obory téchto funkei
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1.2 Parita funkci

Definice
Parita funkce je jiné oznaceni pro sudost/lichost funkce. Funkce je suda plati-li f(—z) = f(x), (pt.
y = 2?2), funkce je lich4 plati-li f(—z) = —f(z) (pf. y = 2%) nebo neplati-li ani jeden z téchto

vztahil fekneme, Ze funkce nenf ani sud4 ani lichd (pi. y = 2% + 23).

(A) Priklady
e Graficky si ovéite, ze sudé funkce jsou symetrické viéi ose y = x a liché funkce antisy-
metrické (promitnou se na stejnou funkei ale s opaénym znaménkem)

e Presvédcte se, ze pro libovolnou funkci f(x) je kombinace f(z) + f(—z) funkce sudé a
kombinace f(z) — f(—=z) funkce licha.

e Zjistéte paritu nasledujich funkci:

_ arcsinz |z| _ arcsinz |3
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flz) = cos x sin z cos(sin ) @)= arcsin v/4a? + bz ‘ msina .
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2 Komplexni cisla

Vzorce
i2=-1

Algebraicky tvar: z = a + bi, kde Re(z) = a a Im(z) = b jsou redlnd a imagindrni ¢ést.

e Polarni tvar: z = r(cos ¢ + i sin ¢) = re'?, diky Eulerové vzorci: €' = cosx + i sinx

e Velikost: 2| =7 = Va2 + b2 = /2 - 2*
e Argument: cos ¢ = \/agW = Rr;(‘z) nebo sin ¢ = \/a’fW = IT;(‘Z)

e Umocnovani 2" = r"(cos(n¢) + i sin(ne))

(A) Priklady
e Vyfteste kvadratickou rovnici nad C
2?4+ 22 +6=0

Vysledek pak zapiste i v polarnim tvaru.

e Ukazte, ze plati
z+ z* z—z
m




e Naleznéte feSeni nasledujicich rovnic
22 :i,z?’ = —1,26 =64

e Najdéte redlnou a imaginarni ¢ast, velikost a argument nésledujictho ¢isla a také ¢islo
komplexné sdruzené.
3t +2
2i—3

e S pouzitim Eulerova vzorce a vlastnosti komplexnich ¢isel dokazte goniometrické identity.

— S pouzitim e!@ 1Y) = ¢l . ¢ Jokazte, ze plat

sin(z +y) = coszsiny +sinx cosy, cos(x +y) = cosx cosy — sinzsiny
— S pouzitim toho ze e~ = e%” dokazte, ze sin je funkce licha a cos funkce suda.
— S pouzitim toho ze e!(@+Y) = ¢ . W a ¢ = cos (1 + itan z) dokazte, 7e

tan (z + v) tanx + tany
an (x = —
Y 1 —tanztany

— Spravnym vytknutim z vyrazu e 4 e¥¥ dokazte, ze

=Yy
92 )

sinz + siny = 2sin cos cosx + cosy = 2cos

(B) Slozitéjsi priklady Zjistéte ¢emu se rovna nasledujici komplexn{ éfslo '
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