Domaci ukol z 15. zari 2022

Bud K téleso. Necht A, B € K jsou libovolné pevné zvolené prvky.

Oznacme
f=v*>—2%— Az — B € K[z,y].

Cilem ulohy je ukézat, ze afinni algebraickd mnozina
V=A{(z,y) € KxK; f(z,y) = 0}
je afinni varieta ve smyslu definice uvedené na semindri, tedy ukazat, ze
I(V) ={h € K|z,y]; h(x,y) = 0 pro kazdou dvojici (z,y) € V} C K|z, ]
je prvoideal. Hvézdickou jsou oznacCeny podilohy, které nejsou povinné.
1. Dokazte, ze polynom f je ireducibilni nad K.
* 2. Dokazte, ze I(V') = (f). (Ndpovéda: Pouzijte Hilbertovu vétu o nuldch.)

3. Dokazte, 7ze ideal (f) okruhu K[z,y] generovany polynomem f je pr-
voidedl.



