Kuzelosecky — pomocna véta (elipsa)

Pomocné definice:

Bud M libovolny bod elipsy s ohnisky E, F' a stfedem S. Privodi¢i bodu M rozumime
piimky M E a MF. Vnitrnimi ihly privodi¢i rozumime thel svirany pruvodici, ktery ob-
sahuje bod S, a prislusny vrcholovy thel. Vnéjsimi whly pravodici rozumime thly vedlejsi
k vnitinim thlim.!

Poznamka: Splyva-li bod M s nékterym z hlavnich vrcholi elipsy, pokladame oba vnitini thly za nulové,

Véta:

v

Dukaz:

Bud e elipsa s ohnisky E a F' a bud M libovolny bod elipsy. Uvazme déle pfimku o,
ktera je osou vnéjsich thla pravodicia bodu M. UkaZeme, Ze piimka o mé s elipsou
spole¢ny pravé bod M, tzn. je tecnou elipsy.?

Zvolme na primce o libovolny bod N rtzny od bodu M a zobrazme ohnisko E v osové
soumérnosti podle piimky o. ProtoZe je o osou vnéjsich ahli pruvodici, lezi obraz E’ na
pruvodi¢i F'M. Situaci zachycuje obrézek 1. Poznamenejme zde, Ze z definice elipsy plati
|EM| + |FM| = d, kde d je realna konstanta, a protoze |EM| = |E'M]|, plati také
|[E'M|+ |FM|=|E'F|=d.

Soucet |EN|+ |FN| se nicméné d nerovn, nebot |EN|+ |FN| = |E'N| + |F'N| a

z trojuhelnikové nerovnosti v trojthelniku E'NF plyne |E'N| + |FN| > |E'F| = d.

Bod N tedy na elipse lezet nemiize a piimka o mé s elipsou spoleény pouze bod M.

2Platnost véty pak plyne z toho, Ze mé elipsa ve svém libovolném bodé jedinou te¢nu. To povazujeme
za ziejmé.



Obrazek 1: Ilustrace dikazu véty



