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3 Pr̊uběh funkce - Přehled pojmů

3.1 Základńı vlastnosti funkćı

� funkce f(x) . . . něco, do čeho vlož́ım (dosad́ım) č́ıslo x a vypadne mi nové č́ıslo y

� definičńı obor funkce f(x) . . .množina č́ısel x, které můžu vložit do funkce f(x)

� obor funkce . . . množina č́ısel y, které mi mohou vyj́ıt jako výsledek funkce f(x)

� parita funkce . . . funkce může být bud’ sudá nebo lichá

– sudá funkce . . . funkce symetrická podle osy y, tj. f(−x) = f(x)

– lichá funkce . . . funkce symetrická podle počátku, tj. f(−x) = −f(x)

� periodická funkce . . . pokud lze funkci f(x) vńımat jako jeden úsek, který se neustále opakuje, pak je funkce
f(x) periodická. Délka jednoho úseku se nazývá perioda.

� spojitost funkce . . . když dokážu funkci f(x) zakreslit pomoćı jedné čáry bez přerušeńı, tak je spojitá

� bod nespojitosti . . . bod, ve kterém funkce neńı spojitá

� nulový bod . . . bod x, ve kterém je funkce f(x) nulová, tj. f(x) = 0

� kladná funkce . . . funkce f(x) je na intervalu I kladná, pokud jsou jej́ı hodnoty na intervalu I větš́ı než nula,
tj. f(x) > 0

� záporná funkce . . . funkce f(x) je na intervalu I záporná, pokud jsou jej́ı hodnoty na intervalu I menš́ı než
nula, tj. f(x) < 0

� monotónnost funkce

– rostoućı funkce . . . funkce f(x) je rostoućı na intervalu I, pokud v celém tomto intervalu roste

– neklesaj́ıćı funkce . . . funkce f(x) je neklesaj́ıćı na intervalu I, pokud v celém tomto intervalu roste nebo
stagnuje

– klesaj́ıćı funkce . . . funkce f(x) je klesaj́ıćı na intervalu I, pokud v celém tomto intervalu klesá

– nerostoućı funkce . . . funkce f(x) je nerostoućı na intervalu I, pokud v celém tomto intervalu klesá nebo
stagnuje

� lokálńı extrém funkce . . . máme dva typy lokálńıch extrémů

– lokálńı maximum . . . hodnota, která má ve svém okoĺı pouze nižš́ı hodnoty, než je ona sama (můžeme si
to představit jako vrchol kopce)

– lokálńı minimum . . . hodnota, která má ve svém okoĺı vyšš́ı hodnoty, než je ona sama (můžeme si to
představit, jako dno d’oĺıku)

� konvexńı funkce . . . funkce je na intervalu I konvexńı, pokud jej́ı pr̊uběh na intervalu I koṕıruje tvar šálku
(hrńıčku), tj. ∪;

– funkce je konvexńı na intervalu I, pokud je jej́ı druhá derivace na intervalu I kladná

– Mnemotechnická pom̊ucka: kladná derivace má znaménko +; představujte si, že znaménko + symbolizuje
kostkový cukr, který chci hodit do šálku.
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� konkávńı funkce . . . funkce je na intervalu I konkávńı, pokud jej́ı pr̊uběh na intervalu I koṕıruje tvar kopce,
tj. ∩;

– Mnemotechnická pom̊ucka: Do konkávy kávu nenaliješ! (reference, že konkávńı tvar neńı tvar šálku, a
nelze tedy do něj naĺıt kávu).

– funkce je konkávńı na intervalu I, pokud je jej́ı druhá derivace na intervalu I záporná

� inflexńı bod . . . bod, ve kterém se pr̊uběh funkce měńı z konvexńıho na konkávńı, nebo naopak z konkávńıho
na konvexńı

� směrnice př́ımky . . . př́ımka má tvar ax + b, kde a je směrnice a b je absolutńı člen. Směrnice je tedy
parametr a určuj́ıćı sklon př́ımky

� asymptota . . . př́ımka, ke které směřuje funkce, když jde bud’ do ± nekonečna, nebo když se bĺıž́ı k bod̊um
nespojitosti (Poznámka: Asymptota m̊uže ale nemuśım existovat!!!)

– asymptota bez směrnice . . . př́ımka, k ńıž směřuje funkce, když se bĺıž́ı k bod̊um nespojitosti. Takováto
př́ımka je vždy rovnoběžná s osou y a nemá tedy směrnici a

– asymptota se směrnićı . . . př́ımka, k ńıž směřuje funkce, když jde do +nekonečna nebo −nekonečna. tato
př́ımka má tvar y = ax+ b, kde a (směrnice) je nějaké konkrétńı č́ıslo (neńı +∞, ani −∞)

3.2 Limity funkćı

� + Zopakováńı postup̊u výpočt̊u limit z cvičeńı č. 2 (výpočty limit budeme v tématu 3 hojně využ́ıvat).

3.3 Derivace funkćı

� + Zopakováńı postup̊u výpočt̊u derivaćı z cvičeńı č. 2 (výpočty prvńıch a druhých derivaćı budeme v tématu
3 hojně využ́ıvat).

� Připomı́nka stěžejńıch pravidel pro určeńı derivaćı

– derivace součtu = součet derivaćı . . . (f(x) + g(x))′ = f ′(x) + g′(x)

– derivace součinu dvou funkćı = prvńı derivovaná × druhá nederivovaná + prvńı nederinovovaná × druhá
derivovaná . . . (f(x)× g(x))′ = f ′(x)× g(x) + f(x)× g′(x)

– derivace pod́ılu dvou funkćı = (prvńı derivovaná × druhá nederivovaná − prvńı nederinovovaná × druhá

derivovaná) / druhá funkce na druhou . . .

(
f(x)

g(x)

)′

=
f ′(x)g(x)− f(x)g′(x)

g2(x)
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