Pocty s goniometrickymi funkcemi

I | Uzitim souctovych vzorcl a goniometrické jednicky dokazte nésledujici rovnosti:
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2 | Vyuzijte vzorce pro soucet ,sin + sin“a ,,cos + cos a dokazte nasledujici rovnosti:
I COs X + sinx = ,/Tcos(% — %), 2.COsx — sinx = ‘/Tsin(% — ;—C),
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3 Pomoci vzorcl pro polovicni thel dokazte nasledujici:
2sin x — sin 2x ) ) b
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Lt = — - s 2.(cosa+ cosb)” + (sina + sin b)” = 4 cos” =—
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3.(cosa — cosb)* + (sina —sinb)* = 4sin” “57;  4.cos* g + cos* % 4 cos* 5 + cost o = 2.
4 Reste rovnice:
1.2sin” x +7cosx = §3 z.sinx—l—cosx:‘/i?; 3.2s5inx = /3'tgx;  4.sinx+ /3 cosx = 2}
$. COS X + COS 2X + COS3xX = O3 6.tg3x—|—tg2x:tgx+1.
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Vlastnosti trojihelnikua
§ | V této tloze zjistime par zajimavych vztahu pro trojuhelniky. s = d+b+c je zde polovina
2 - V4 o oV /
obvodu. 1. Z kosinové véty odvodte, ze plati cos e = b Jr;bc a 2. Pomoci vzorcu pro polovic¢ni

thel ukaZte, Ze plati sin 3 6=0)e=q) (5 ) , COS % = chd atg s (5:(%;7)'.

3. Pro plochu plati § = %bc sin a. Rozeplste sina = sin(2 - £) pomoci vztahu pro dvojity thel, dosadte

podle predchoziho bodu a obdrzite Heroniw vzorec S = \/s(s — a)(s — b)(s — c) -
£

5 cos% pomoci vztahti z bodu 2 a po pouziti Heronova vzorce odvodte
2abc a 8 Y

~hye COs 3 COSs 5 cos 7.

6 | 1 Ukazte, Ze vy$ku na stranu ¢ lze spocitat takto: v, = bsina = asin 4. Napiste podobné

vyrazy pro v, a v,.

2. Z rovnosti pro v, odvodte, ze

e/ 1V Ve o
4. Vy]adrete soucin Cos 2 COS

nasledujici zbytecny, ale pékny vztah pro plochu trojuhelnika: § =

Snz = o ﬂ Z dalsi podobné rovnosti odvodte zbytek sinové véty.

C J—
sin 3 ab = sin

7 Pomoci kosinové véty odvodte tento vztah pro délku téZnice nastranuc: > = 4 —|— +¢*—ac cos .

b _ g5
atb ga+ﬁ

3. Z rovnosti pro v, odvodte, Ze a =

. Diky tomu dokazte tangentovou vétu “—;

Pomoci dalsi kosinové véty pro cely trojuhelnik se pak zbavte clenu s kosinem a zjistéte, ze plati ¢, =
= 2V2a? + 2b* — 2 atd.




