Bod | Separovany tvar Vysledek Poznamka
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2 o0 = * Y= —cx Parcialni zlomky: (y 5= %I %
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4 ey{ - =dx y = —In(1 — Ke") Polozit y = In u, dile viz 2.
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715 = 2dx. MiZeme hned integrovat na 7 ArCtg s = 2x+Cavyjadfitz = /3'tg(2y3x+C).

Jelikoz y = 1z — 2 — 3, obdrsime vysledek y = L tg(ay5x + C) — 2 — 3x.
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3 | Derivovdnim y = ux zjistime, Ze y' = u x + u.

1. Po substituci dostaneme rovnici u'x +u = 2(1+u). Refeni: In(1 — u) = C— 1 1nx,tj.y = x—KvX.
2. Po substituci dostaneme (1 — u)('x + u) + u* = o. ReSeni: ue * = K/x. Zde u = y/x, ale s pomoci
elementarnich funkci to uz bohuZel vic neupravime. D4 se akorat ptidat minus: —ue ™ = K'/x a vyuzit
toho, Ze existuje specialni funkce W (x), ktera je definovana jako inverse k funkci xe”. Uplatnénim
funkce W na obé strany rovnice dostaneme —u = W (K /x), tj. y = —xW (K /x).

3. Po substituci dostaneme #'x = u ln u. Refeni obdobné jako tloha 1, bod 3. Vysledek: y = xek¥,
4 - (5 = (x*)'. Redeni: y = ++/x* + C.
2. ()/smx) = (—cos x) . Resent: y = —ctgx + Fres
3. (e" y) = (5x°). Refent: y = Y+ Ce”
4.-(9) + (€“y)' = o. Reseni: —|— e’y + C = o, z ¢ehoz muzeme spocitat y = 5(—e* 4 /e2¥ — 4C).

§ | 1. Mime (e 7)) = €*(y' + 7). Rovnici nisobime e*, obdrzime (e* ) (3x*)" a vysledek
y = i xte —|— Ce ~

2. Ndsobme e* | obdrzime (exzy)' = (%exz)'. Vysledek: y = Ce ™ + >

3. Mame (& (x)y)’ = ¢ (x)(y/ + yf(x)). Nasobme tedy celou rovnici e!®) kde 4' = 4. Pak bude

(eA(x)y)/ = A(x)()/, + a(x)y). Takze po nasobeni rovnice dostaneme (eA(x)y)' = b(x)eA(x). Musime
tedy zapsat pravou stranu jako derivaci a budeme nakonec mit

oo~ [ atss] [ oo [ et o

6 | Vezmeme prevracenou hodnotu, mame ‘;—; —x = —y*. Povazujme tedy x za funkci y. Ndsobme

rovnicie””. Tim vlevo vznikne tiplnd derivace a mame %(xe_y ) = —y*e””. Ted musime pravou stranu

zapsat jako Gplnou derivaci podle y. Staci tedy integrovat a po dvojim per partes se zjisti, Ze vpravo lze
. d 2 bt /4 4

zapsat jako @[(y + 2y + 2)e” . Proto musi byt

x=9"+2y+2+ Ce.

Je to reseni v takové formé, zZe z néj y jako funkci x pomoci elementarnich funkci nevyjadfime. Tohle
je tak asi to nejlepsi, co mizeme cekat.



