. . A
E Méjme vjraz e'? + e'. Vytknéte z obou s¢itanci €' 2 . Tim byste méli dojit k rovnosti

oty —
@—I—ew—ze 2 cos¢

2

Nyni oddé€lte redlnou cast a zjistéte, cemu se rovna cos @ + cos . Pak odd€lte imaginarni ¢ast a zjistéte,
¢emu se rovna sin @ + sin ¢.

2 | Reknéme, Ze «, £, 7 jsou ihly v rovinném trojihelniku. Dokazte vztah

a . . .
4cos—cos—cosZ = sina + sin 8 + siny.
2 2 2

Zkuste vlevo za kosiny a siny dosadit podle Eulerovych vzorcl (viz Glohu 16 v pfedchozim pracovnim
list€). Nezapomefite, 7e « + 8 + y = =, takze mj. plati e/ *TF+7) = 1 &@HE) — e apod,

3 | Rozndsobenim se pfesvédcte, Ze (2 + )(3 + i) = s + si. Vezmete-li argument obou stran

a uvazite-li, ze pr1 nasobeni se argumenty scitaji, dostanete arg(2 + 1) + arg(3 + 1) = arg(5 + si), tj.

arctg ; +arctg; = 7 ZVladh byste podobnym zptusobem ukazat, ze plati % = 4arc tg ——arctg 2.%9:

4 | Vite, jak se scitd geometricka fada? Pro pfipomenuti: plati

x" —1

1+ x40 4o+ =

XxX—1
Zkuste ted dosadit x = e'?. Dokazali byste z toho dojit k nasledujicimu vztahu?

np

eia + ei(a+¢) + ei(zx—i—zp) 4ot ei(zx—i—(n—r)@ = exp [I (05 n n— I¢)] sin 2
2 sin %

Vemte realnou a imaginarni ¢ast. Tim dokdzZete secist cos  + cos(a + @) + - + cos[a + (n — 1)p] a téZ
sina + sin(a + @) + - + sinfa + (n — 1)@].

§ | Zatim jsme fesili jen siny a kosiny, ale muzeme se zabyvat i tangentami. Muzeme totiZ napsat

e'? = cos @ - (1 4 ttg @), a tedy plati napt.

PH) = ¢lPel? = cos pcosy(1+itgp)(1 +itgy).

Uvédomte si, Ze plati tg x = :‘.:11::1 ; , a podélte realnou a imaginarni ¢ast vyrazu vyse. Odvodte tim
gp+ By
gty = o
1oy

Dovedete to zopakovat pro tfi thly a vyjadfit tim tg(a + 8 + 7)? A jak by to bylo pro vic Ghli?

6 | Na jednotkové kruznici jsou dva body €'t a e'?:. Jak}'f thel je mezi nimi, kdyz se divime

z jiného bodu e'¥? Ukazte, Ze tento thel lze zapsat jako arg < Vytknete tak, aby se ve zlomku

i
udélaly siny podle Eulerova vzorce a vycislete tento vyraz. Méli byste dostat, ze je to T (ptipadné
plus 7) — tomu se fikd véta o vrcholovém tihlu.



