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Lokalni extrémy

Definice

Rekneme, 7e funkce f: R2 — R nabyva v bodé [zg, yo] lokdiniho
mazxima (minima), jestlize existuje okoli tohoto bodu takové, Ze pro
v8echny body z tohoto okoli plati f(x,y) < f(zo,v0), resp. f(x,y) >
f (@0, yo)-

Jsou-li nerovnosti v téchto vztazich pro [z, y] # [z, yo] ostré, mluvime
o ostrych lokalnich maximech a minimech.

(Ostra) lokalni maxima a minima nazyvame souhrné (ostré) lokdlni
extrémy.

Definice

Necht f: R? — R. Rekneme, 7e bod [zq, yo] je staciondrni bod funkce
f, jestlize v bodé [zg, yo| existuji obé parcialni derivace prvniho fadu
funkce f a plati

fz(z0,90) = fy(z0,90) = 0.

v
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Véta (Fermat)

Necht funkce f: R? — R md v bodé [zg,yo] lokdini extrém. Pak viechny
parcidlni derivace funkce f, které v tomto bodé existuji, jsou rovny nule.

Véta

Necht funkce f: R? — R md v bodé [xo,y0] a néjakém jeho okoli spojité
parcidlni derivace druhého Fddu a necht [xo, yo| je jeji staciondrni bod.
Jestlize

D(20,40) = fuw(20,Y0) fyy (%0, Y0) — [fay (%0, %0)]* > 0,

pak md funkce f v [xo,yo] ostry lokdlni extrém. Je-li fr.(xo,y0) > 0,
jde o minimum, je-li fzo(x0,y0) <0, jde o mazimum.
Jestlize D(x0,y0) < 0, pak v bodé [xo,yo] lokdini extrém nenastdvd.
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Absolutni extrémy

Definice
Necht f: R? — R, M C D(f). Rekneme, ze bod [z9,10] € M je bo-
dem absolutniho minima (mazxima) funkce f na M, jestlize f(xo,yo) <

f(z,y) (f(zo,y0) > f(x,y)) pro kazdé [z,y] € M. Jsou-li nerovnosti pro
[0, Y0] # [x,y] ostré, mluvime o ostrych absolutnich extrémech.

Véta

Necht M C R? je kompaktni mnoZina a funkce f: M — R je spojitd
na M. Pak f nabyjvd svijch absolutnich extrémi bud v bodech lokdlniho
extrému leZicich uvnitt M, nebo v nékterém hranicnim bodé.
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